3. Valés analizis gyakorlat, 2020. szeptember 15.

3.1. Bizonyitsuk be teljes indukcioval, hogy

1 D(2n+1
1+2+...+n:@ 6s 124224 12T )6<”+ ).

3.2. A szamtani és mértani kozepek kozotti egyenlStlenségek mintajara (duplazas és lefelé lépkedés)

bizonyitsuk be a négyzetes és kdbos kozepek kozotti egyenlGtlenséget: ha aq,aq,...,a, > 0, akkor
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és egyenlGség akkor és csak akkor all fenn, ha a; = as = ... = a,.

3.3. Alkalmas szamok szamtani és mértani kozepei segitségével hatarozzuk meg, hogy legfeljebb
mekkora lehet z%y, hax,y >0 és (a)2z+y=10; (b) z+ 3y=10.

3.4. Milyen nagy térfogati hengert lehet beleirni az egységnyi sugart gombbe?
3.5. Mutassunk példat olyan N, szamra, amellyel barmely n > Ny egész esetén 1.01V" > n.
Hazi feladatok

3.6. Milyen nagy térfogatu egyenes korkipot lehet beleirni egy egységnyi sugart gémbbe?

3.7. Legyen r = b raciondlis szdm, és x > —1. Bizonyitsuk be, hogy

q
(a) ha 0 <r < 1, akkor (1 +2)" <1+ rz; (b) ha r > 1, akkor (1 +z)" > 1+ ra.
Irjunk fel szamtani és mértani kozepeket tigy, hogy éppen ezeket az egyenlétlenségeket kapjuk.

Szorgalmi (irasban beadhatd, Pedal Medal Pirospontra bevalthato) feladat

A Teamsben feltolthets okt. 4. éjfélig
PM3.1. Igazoljuk, hogy x > 0 esetén
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