4. Valés analizis gyakorlat, 2020. szeptember 16.

4.1. Igazoljuk, hogy
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4.2. (a) A Bernouli-egyenl6tlenséghdl vezessiik le, hogy pozitiv egész n és nemnegativ x,y szamok
nr +vy

esetén

> /7y, és egyenlGség csak x = y esetén All

(b) Igazoljuk a szamtani és mértani kozepek kozotti egyenlStlenséget indukcioval, felfelé lépke-
déssel.

4.3. Mutassuk meg, hogy tg 1° irracionalis.

4.4. Hanyféleképp lehet elhelyezni a sakktablan:
(a) egy piros, egy fehér és egy zold bastyat?
(b) egy piros, egy fehér és egy z6ld bastyat tigy, hogy ne iissék egymast?
(c) harom fekete bastyat?
(d) harom fekete bastyat tgy, hogy ne iissék egymast?
4.5. Hany részre osztja a sikot n egyenes, ha koziiliik semelyik ketté nem parhuzamos, és semelyik
harom nem megy at egy kozos ponton?

4.6. Egy kor keriiletén kijeloltiink n pontot, és barmelyik kett6t 6sszekotottiik egy egyenes szakasszal.
Semelyik harom szakasz nem megy at egy ponton. Hany részre osztjak a kor belsejét?
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4.8. Bizonyitsuk be, hogy barmelyik két szomszédos Fibonacci-szam relativ prim egymaéssal.

4.7. Mutassuk meg, hogy

4.9. Egy n-elemt halmazbol hanyféleképpen lehet kivélasztani k£ elemet, ha
(a) egy betiit tobbszor is kivalaszthatunk, és a sorrend szamit?
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b) egy betiit csak egyszer valaszthatunk ki, és a sorrend szamit?
c) egy betiit csak egyszer valaszthatunk ki, és a sorrend nem szamit?
(d) egy bettit tobbszor is kivalaszthatunk, és a sorrend nem szamit?

4.10. Legfeljebb hany részre osztja a teret n sik?

Beadandé hazi feladatok
A Teamsben feltoltendd vasarnap (szept. 20.) éjfélig e
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BE4.1. Legfeljebb mekkora lehet a®b?c, ha a,b,c nemnegativ valos szamok, G
és a+ 2b+ 3c =57 MR

BE4.2. Hanyféleképpen lehet elolvasni a tankonyv cimlapjan, a tdblazatban a
matematika szot? (A bal felsg sarokbol indulunk, és mindig jobbra vagy lefelé
lépiink.)

BE4.3. Mutassunk példat olyan Ny szamra, amellyel barmely n > Ny egész E & KR
esetén 1,001" > n'0. 3 t

Szorgalmi (irdsban beadhato, Pedal Medal Pirospontra bevalthatd) feladat
A Teamsben feltolthetd okt. 4. éjfélig

PMA4.1. Igazoljuk, hogy tetszéleges ay,as, ..., a, pozitiv valdés szamokra
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