
7. Valós analízis gyakorlat, 2020. szeptember 29.

7.1. A rendezési axiómákat és az egyenl®tlenségre vonatkozó de�níciókat használva mutassuk meg,
hogy

(a) −|x| ≤ x ≤ |x|;
(b) 0 = |x| akkor és csak akkor, ha x = 0;
(c) |a · b| = |a| · |b|;
(d) |a1 + ...+ an| ≤ |a1|+ ...+ |an|.

7.2. (a) A racionális törtfüggvények rendezett testében mely törtek osztályai felelnek meg a valós
számoknak?

(b) Melyik állítás igaz az alábbiak közül?

(b1) Minden valós számnál van nagyobb racionális tört.

(b2) Minden nagyobb racionális törtnél van nagyobb valós szám.

(b3) Minden pozitív valós számnál van kisebb pozitív racionális tört.

(b4) Minden pozitív racionális törtnél van kisebb pozitív valós szám.

Házi feladatok

7.3. (a) Értelmezhetjük-e az egészrészfüggvényt a racionális törtek rendezett testében?
(b) Teljesül-e a racionális törtfüggvények rendezett testében az Arkhimédészi axióma?

7.4. Olvassuk el a Hogyan fogjunk oroszlánt? c. cikk els® felét, a
√
2 létezésének els® bizonyításáig:

http://www.komal.hu/cikkek/kg/oroszlan/oroszlan.h.shtml

Beadandó házi feladatok

A Teamsben feltöltend® vasárnap (szept. 27.) éjfélig

BE7.1. Egy H halmaz részhalmazain nevezzük "összeadásnak" a szimmetrikus di�erenciát (A+B =
A4B = (A \B)∪ (B \A) és "szorzásnak" a metszetet (A ·B = A∩B), továbbá legyen a rendezés a
valódi részhalmaz (tehát A < B, ha A $ B). A test- és rendezési axiómák közül melyek teljesülnek?

http://www.komal.hu/cikkek/kg/oroszlan/oroszlan.h.shtml

