10. Valés analizis gyakorlat, 2020. oktéber 13.

10.1. Mi az alabbi sorozatok hatarértéke? Ellenérizzik a definiciot! Mutassunk kiiszobindexet
e = 107%-hoz, K = 10%hoz, illetve K = —10%hoz.
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10.2. Mutassunk példat olyan divergens a,, sorozatra, amelyre a,,1 — a, — O.

10.3. Mutassuk meg, hogy barmely (c,) szamsorozathoz talalhatok olyan (a,) és (b,) sorozatok,
amelyekre a,, — 0, b, — o0, és a, - b, = c,.

10.4. Mutassuk meg, hogy ha Vn > ny-ra a, < b, és a, — oo, akkor b, — co.

10.5. Bizonyitsuk be, hogy ha a,, — oo, akkor Gitdpt.. . +an
n

Hazi feladatok

10.6. Mi az alabbi sorozatok hatarértéke? Ellendrizziik a definiciot! Mutassunk kiiszobindexet
e = 107%-hoz, K = 10%hoz, illetve K = —10%hoz.
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10.7. Mutassunk példakat olyan (a,) és (b,) sorozatokra, amelyekre
(a) a, — b, — 0, de a, /b, nem tart 1-hez;
(b) a,/b, — 1, de a, — b, nem tart 0-hoz.

10.8. Bizonyitsuk be, hogy ha a,, > 0, és a, — a, akkor \/a, — \/a.

Szorgalmi (irdsban beadhatd, Pedal Medal Pirospontra bevalthato) feladat
A Teamsben feltolthetd okt. 25. éjfélig

PM10.1. Azt mondjuk, hogy az A = (ay, as, .. .) pozitiv szamokbol all6 sorozat nagysagrendje
nagyobb, mint a B = (b1, by, .. .) pozitiv szamokbol allo sorozaté, ha In . 5o. Ennek jelolése

bn
lehet pl. A > B, ( n) > (by) vagy a, > by,.

(a) Legyen A® = (0l ol al”, .. ), A® = 0,0, al?, .. ), 48 = P, o, aP, . ),
pozitiv szamokbol allo sorozatok egy tetszlleges sorozata. Igazoljuk, hogy letez1k olyan, szin-
tén végtelenhez tarté C sorozat, amelynel nagysagrendje nagyobb, mint akarmelyik A®) sorozat
nagysagrendje.

(b) Legyen AN A AG)  végtelenhez tartd sorozatok egy tetszdleges sorozata. Igazol-
juk, hogy létezik olyan, szintén végtelenhez tarté C sorozat, amelyre Vi C' < A®)

(c) Legyen AW, A® ABG)  illetve BM B® B®) . pozitiv szamokbol 4llo sorozatok
egy-egy sorozata ugy, hogy Vi, j A® <« BY. Igazoljuk, hogy létezik olyan C sorozat, amelyre
Vi,j AW « C <« BY,



