12. Valos analizis gyakorlat, 2020. oktéber 20.
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12.1. Legyen z1 = 1, x,41 = V1, + 2. Igazoljuk, hogy
(a) Az sorozat monoton ng;
(b) A sorozat korlatos;
(c) A sorozat hatarértéke csak a 2 lehet.

12.2. Legyen 1 =1, 41 = 3 lim ez, =7
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12.3.

n

lim <”+ 2)n =7 dim (Va?+1-n) =2

n+1

12.4. Ellendrizziik a Cauchy-kritériumot az (—1)" és a (—1)"/+/n sorozatokra.

12.5. Bizonyitsd be, hogy torlodéasi pontok torlodési pontja torlodasi pont, avagy, ha c torloédasi
pontja a (by) szamsorozatnak, és (b,) minden eleme torlodéasi pontja az (a,) sorozatnak, akkor ¢
torlodasi pontja (a,)-nek.

12.6. Bizonyitsuk be a Bolzano-Weierstrass tételt intervallumfelezéssel.

Hazi feladatok
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12.8. Legyen a; = 100, a,.1 = v/a, + 6. Igazold, hogy a sorozat monoton és korlatos. Mi lehet a

hatarértéke?
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Szorgalmi (irasban beadhatd, Pedal Medal Pirospontra bevalthato) feladat
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12.9.

PM12.1. Vezesd le a Cauchy-kritérium elégségességét az 1-dimenzids Helly-tételbdl.



