
13. Valós analízis gyakorlat, 2020. október 21.

13.1. Igazoljuk, hogy a véges hosszú, egészekb®l álló sorozatok halmaza megszámlálható.

13.2. Mutassunk példát
(a) Injektív (0, 1)→ [0, 1) függvényre;
(b) Injektív [0, 1)→ (0, 1) függvényre;
(c) Kölcsönösen egyértelm¶ megfeleltetésre (0, 1) és [0, 1) között.

13.3. Legyen H tetsz®leges halmaz és f : H → P (H). Mutassuk meg, hogy az

A = {x ∈ H : x /∈ f(x)}

halmaz nem eleme f értékkészletének.

Házi feladatok

13.4. Bizonyítsuk be, hogy P (N) ∼ P (Q) ∼ R.

13.5. Mutassuk meg, hogy valós számok bármely A megszámlálható részhalmazához létezik olyan a
valós szám, amire A ∩ (A+ a) = ∅.

Beadandó házi feladatok
A Teamsben feltöltend® vasárnap (okt. 25.) éjfélig

BE13.1. Igazold, hogy a véges hosszú, racionális számokból álló sorozatok halmaza megszámlálható.

Szorgalmi (írásban beadható, Pedál Medál Pirospontra beváltható) feladat
A Teamsben feltölthet® nov. 8. éjfélig

PM13.1. (a) Bizonyítsd be, hogy |R× R| = |R|.
(b) Igazoljuk, hogy a végtelen hosszú valós számsorozatok halmaza kontinuum számosságú.


