14. Valos analizis gyakorlat, 2020. november 3.

14.1. Mik az alabbi sorozatok torlodasi pontjai? Mi a limesz superioruk és limesz inferioruk?

an,=n; b,=(-1)" ¢, = {ﬁn}

14.2. Bizonyitsd be, hogy torlodéasi pontok torlodési pontja torlodasi pont, avagy, ha c torloédasi
pontja a (by) szamsorozatnak, és (b,) minden eleme torlodéasi pontja az (a,) sorozatnak, akkor ¢
torlodasi pontja (a,)-nek.

14.3. (a) Igazoljuk, hogy ha (ay,ay,...) és (b1, be,...) valos szamsorozatok, és Ing VYn > ng a, < by,
akkor
liminfa, <liminfb, és limsupa, <limsupb,.

(b) Igazoljuk, hogy ha lim sup a,, < liminf b,,, akkor Ing Vn > ng a, < b,.
(c) Igaz-e, hogy ha lim sup a,, < liminf b, akkor Ing Vn > ng a, < b,?

14.4. Mutassuk meg, hogy ha (a,) konvergens és (b,) tetszGleges szamsorozat, akkor

lim(a, +b,) = lima, +limb, és lim(a, +b,) = lima, + limb,,.

14.5. (a) Bizonyitsuk be, hogy tetszéleges ay, as, ... valos szamsorozatra

ap +ag + -+ ay .. , . ap+axy+---+a
> liminfa, és limsup
n n

" < limsup a,.

lim inf

(b) Bizonyitsuk be, hogy ha az aj,as,... valés szamsorozatnak létezik (véges vagy végtelen)

hatarértéke, akkor
ma1+a2—|—--~+an

n

li

= lima,,.

Hazi feladatok
14.6. Bizonyitsuk be, hogy ha Vn a, > 0 és a,, — b, akkor {/aay...a, — 0.

14.7. Legyen (ay, ay,...) és (b1, by, . . .) két, nemnegativ szamokbol 4116 sorozat. Rakjuk sorba nagysag
szerint:

lima, + limb,; lima, +limb,; lima, + limb,; lima, + limb,; lim(a, +b,); lim(a, + b,)
Mutssunk példat, amikor ezek mind kiilénb6z6k.

Szorgalmi (irdsban beadhat6, Pedal Medal Pirospontra bevalthatd) feladat
A Teamsben feltolthets nov. 22. éjfélig

PM14.1. Konstrualj olyan f : R — R fiiggvényt, ami minden intervallumban minden val6s értéket
felvesz.



