16. Valos analizis gyakorlat, 2020. november 10.
16.1. Abrazoljuk az {1} és az x - [1] fiiggvényeket.
16.2. (a) Konstrualjunk olyan f: R — R fiiggvényt, amely sem nem paros, sem nem paratlan.
(b) Adjuk meg az Gsszes olyan f : R — R fliggvényt, amely egyszerre paros és paratlan.
(c) Mutassuk meg, hogy minden f : R — R fiiggvény el6all, mint egy paros és paratlan fiiggvény
Osszege.
16.3. Bizonyitsuk be, hogy 2* szigoriian konvex [0, c0)-ben, minden k > 1 egész szamra.

16.4. Bizonyitsuk be, hogy ha aq,...,a, > 0 és k > 1 egész, akkor
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16.5. Legyen f valos fliggvény egy I intervallumon. Igazoljuk, hogy f akkor és csak akkor konvex,
ha I minden bels§ a pontjdhoz van olyan ¢(z) linearis fiiggvény, amire ¢(a) = f(a), és f(x) > {(x)
minden x € [-re.

Hazi feladatok

16.6. Legyen f,g: R — R, és legyen

a) f paros, g paratlan; b) f péaros, g paros; c¢) f paratlan, g paratlan.

Mit tudunk mondani az a), b), illetve ¢) esetekben az f + g, f — g, f - g, illetve f o g fiiggvények
paros, illetve paratlan voltarol?

16.7. Fel lehet-e bontani az f(x) = 2? fiiggvényt két periodikus fiiggvény osszegére?

Szorgalmi (irdsban beadhat6, Pedal Medal Pirospontra bevalthatd) feladat
A Teamsben feltolthetd nov. 29. éjfélig

PM16.1. Lehet-e egy R — R fiiggvénynek megszamlalhatonal tobb sok szigort lokélis szélsGérték-
helye?

PM16.2. Fel lehet-e bontani az identitasfiiggvényt két periodikus fiiggvény Osszegére?



