
16. Valós analízis gyakorlat, 2020. november 10.

16.1. Ábrázoljuk az { 1
x
} és az x · [ 1

x
] függvényeket.

16.2. (a) Konstruáljunk olyan f : R→ R függvényt, amely sem nem páros, sem nem páratlan.
(b) Adjuk meg az összes olyan f : R→ R függvényt, amely egyszerre páros és páratlan.
(c) Mutassuk meg, hogy minden f : R→ R függvény el®áll, mint egy páros és páratlan függvény

összege.

16.3. Bizonyítsuk be, hogy xk szigorúan konvex [0,∞)-ben, minden k > 1 egész számra.

16.4. Bizonyítsuk be, hogy ha a1, ..., an ≥ 0 és k > 1 egész, akkor

a1 + ...+ an
n

≤ k

√
ak1 + ...+ akn

n
.

16.5. Legyen f valós függvény egy I intervallumon. Igazoljuk, hogy f akkor és csak akkor konvex,
ha I minden bels® a pontjához van olyan `(x) lineáris függvény, amire `(a) = f(a), és f(x) ≥ `(x)
minden x ∈ I-re.

Házi feladatok

16.6. Legyen f, g : R→ R, és legyen
a) f páros, g páratlan; b) f páros, g páros; c) f páratlan, g páratlan.
Mit tudunk mondani az a), b), illetve c) esetekben az f + g, f − g, f · g, illetve f ◦ g függvények

páros, illetve páratlan voltáról?

16.7. Fel lehet-e bontani az f(x) = x2 függvényt két periodikus függvény összegére?
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PM16.1. Lehet-e egy R → R függvénynek megszámlálhatónál több sok szigorú lokális széls®érték-
helye?

PM16.2. Fel lehet-e bontani az identitásfüggvényt két periodikus függvény összegére?


