18. Valés analizis gyakorlat, 2020. november 17.
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18.1. Irjuk fel a definiciét kvantorokkal és e, d, K, L stb. bettikkel.

li{nf = o0; lim s(n)=2; lim g(§) = —o0; lim s(w) = 2;
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18.2. (a) glﬁlr% poanpia (b) mhIEo — = (c) mhnilo — =

Ellenérizziik a definiciét.
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18.3. lim L =7
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18.4. Tudjuk, hogy lim {z} nem létezik. Mutassunk példdt olyan z, sorozatra, amire x — oo és az
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{x,} sorozatnak nincs hatarértéke.
18.5. Legyen a Dirichlet-fiiggvény. lim, o D(z) =7, lim,_, 5 D(x) =7

18.6. Bizonyitsuk be, hogy ha f és g folytonosak az a pontban, akkor max(f,g) és min(f,g) is
folytonos..

18.7. Hogy definidlhatjuk fiiggvények limesz szuperiorat és limesz inferiordt?

Hazi feladatok

18.8. Legyen R(z) a Riemann fiiggvény, azaz R(0) =1, R(p/q) = 1/q, ha x = p/q, (p,q) =1, ¢ > 0,
végiil R(z) = 0, ha z € Q. Periodikus-e R? Hol vannak a globdlis és lokdlis maximum és minimum
helyei? lim, o R(z) =7, lim,_, 5 R(x) =7 és lim,_,qsgn*(R(x)) =7.
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18.9. Bizonyitsuk be, hogy ha R(x) a Riemann fiiggvény, akkor a lim,_,o =~ hatdrérték nem létezik.
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18.10. Tegyiik fel, hogy f monoton R-en és 3 lim f<< ) > Kovetkezik-e ebbdl, hogy 3 lim, o f(z)?
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Szorgalmi (irdsban beadhatd, Peddl Medal Pirospontra bevalthatd) feladat
A Teamsben feltolthetd dec. 6. éjfélig

PM18.1. Van-e olyan R — R fiiggvény, aminek mindenhol co a hatarértéke?



