
18. Val�os anal��zis gyakorlat, 2020. november 17.

Α α alfa
Β β b�eta
Γ γ gamma
Δ δ delta
Ε ε (ε) epszilon
Ζ ζ dz�eta

Η η �eta
Θ θ (ϑ) th�eta
Ι ι i�ota
Κ κ (κ) kappa
Λ λ lambda
Μ µ m�u

Ν ν n�u
Ξ ξ ksz��
Ο ο omikron
Π π ($) p��
Ρ ρ (%) r�o
Σ σ ς szigma

Τ τ tau
Υ υ �upszilon
Φ φ (φ) f��
Χ χ kh��
Ψ ψ psz��
Ω ω �omega

18.1. �Irjuk fel a de�n��ci�ot kvantorokkal �es ε, δ,K, L stb. bet�ukkel.

lim
1
f =∞; lim

η→η0−0
s(η) = 2; lim

ξ→∞
g(ξ) = −∞; lim

ω→ω0−0
s(ω) = 2;

18.2. (a) lim
x→0

1

x2 + x4
=? (b) lim

x→+0

{x}
x

=? (c) lim
x→−0

{x}
x

=?

Ellen�orizz�uk a de�n��ci�ot.

18.3. lim
x→1

359
√
x− 1

5
√
x− 1

=?

18.4. Tudjuk, hogy lim
x→∞
{x} nem l�etezik. Mutassunk p�eld�at olyan xn sorozatra, amire x→∞ �es az

{xn} sorozatnak nincs hat�ar�ert�eke.

18.5. Legyen a Dirichlet-f�uggv�eny. limx→0D(x) =?, limx→
√
2D(x) =?

18.6. Bizony��tsuk be, hogy ha f �es g folytonosak az a pontban, akkor max(f, g) �es min(f, g) is
folytonos..

18.7. Hogy de�ni�alhatjuk f�uggv�enyek limesz szuperior�at �es limesz inferior�at?

H�azi feladatok

18.8. Legyen R(x) a Riemann f�uggv�eny, azaz R(0) = 1, R(p/q) = 1/q, ha x = p/q, (p, q) = 1, q > 0,
v�eg�ul R(x) = 0, ha x 6∈ Q. Periodikus-e R? Hol vannak a glob�alis �es lok�alis maximum �es minimum
helyei? limx→0R(x) =?, limx→

√
2R(x) =? �es limx→0 sgn

2(R(x)) =?.

18.9. Bizony��tsuk be, hogy ha R(x) a Riemann f�uggv�eny, akkor a limx→0
f(x)
x

hat�ar�ert�ek nem l�etezik.

18.10. Tegy�uk fel, hogy f monoton R-en �es ∃ lim
n→∞

f
((−1)n

n

)
. K�ovetkezik-e ebb�ol, hogy ∃ limx→0 f(x)?

Szorgalmi (��r�asban beadhat�o, Ped�al Med�al Pirospontra bev�althat�o) feladat
A Teamsben felt�olthet�o dec. 6. �ejf�elig

PM18.1. Van-e olyan R→ R f�uggv�eny, aminek mindenhol ∞ a hat�ar�ert�eke?


