21. Valés analizis gyakorlat, 2020. november 25.

21.1. (a) Igaz-a a Weierstrass-tétel a racionalis szamok rendezett testében?
(b) Igaz-a a Weierstrass-tétel, nem zart, hanem nyilt intervallumon folytonos fiiggvényekre?

21.2. Igazoljuk, hogy minden pératlan foku, valos egyiitthatés polinomnak van valds gyoke.
21.3. Vezessiik le a Bolzano-Darboux tételt intervallumfelezéssel.
21.4. Mekkora az [x] fiiggvény grafikonjanak hossza a [0, 2] intervallumban?

21.5. Legyen f : [a,b] — R. Igaz-e?
(a) Ha f grafikonja rektifikdlhato, akkor f folytonos.
(b) Ha f folytonos, akkor a grafikonja rektifikalhato.
(c) Ha f konvex, akkor a grafikonja rektifikdlhato.

Hazi feladatok

21.6. Bizonyitsuk be, hogy ha egy R — R fliggvénynek akarmilyen kicsi periddusa létezik, és legalabb
egy pontban folytonos, akkor konstans.

21.7. Legyen f : [a,b] — R. Igaz-e?
(a) Ha f grafikonja rektifikdlhato, akkor f korlatos.
(b) Ha f korlatos, akkor a grafikonja rektifikalhato.
(c) Ha f grafikonja rektifikilhato, akkor f monoton.
(d) Ha f grafikonja rektifikdlhato, akkor [a,b] felbonthato véges sok részintervallumra, amin f
monoton.
(e) Ha f mononton, akkor a grafikonja rektifikalhato.

Beadando6 hazi feladat

A Teamsben feltoltends vasarnap (nov. 29.) éjfélig

BE21.1. Legyen f : R — R folytonos, és tegyiik fel, hogy f(2018) = 0. Bizonyitsd be, hogy van
olyan x valos szam, amire |f(z)| = |z|.

BE21.2. Bizonyitsuk be, hogy ha f, g : [a,b] — R, és mindketts grafikonja rektifikalhato, akkor f+g
grafikonja is rektifikilhato.

Szorgalmi (irasban beadhat6, Pedal Medal Pirospontra bevalthatd) feladat
A Teamsben feltolthets dec. 13. éjfélig

PM21.1. Bizonyitsuk be, hogy tetszéleges H C R megszamlalhato halmazhoz létezik olyan szigorian
monoton fiiggvény, ami pontosan H pontjaiban szakad.



