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1. A határérték megfelelő definíciója szerint alkalmas küszöbszámokat (pl. ε-hoz
δ-t, vagy K-hoz δ-t stb.) keresve add meg a következő határértékeket:

(a) lim
x→0

x

x2 + 1
; (b) lim

x→∞

{x}+ 1

x− 3
.

2. Tegyük fel, hogy 0 < a1 ≤ a2 ≤ . . . ≤ a10. Számítsd ki a

bn = n

√
an1 + an2 + . . .+ an10

sorozat limeszét.

3. Milyen valós x számok esetén konvergens
∞∑
n=1

xn

2(2n)
?

4. Bizonyítsd be, hogy ha an →∞, akkor
a1 + a2 + . . .+ an

n
→∞.

5. Legyen f : [0, 2]→ R folytonos, f(0) = f(2). Bizonyítsd be, hogy a grafikon-
jának van 1 hosszúságú vízszintes húrja.

6. Igazold, hogy 0 < x <
π

2
esetén tg x > x.

7. Nevezzük a síkon "pluszjelnek" két egyenes zárt szakasz unióját, ha az egyik
szakasz vízszintes, a másik függőleges, és felezik egymást. Létezik-e megszámlál-
hatónál több, páronként diszjunkt pluszjel?


