2. Komplex fiiggvénytan gyakorlat, 2020. szeptember 18.
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2.1. Van-e hatarértéke az e~ fiiggvénynek a 0-ban?

2.2. (a) Miért nincs 1/z holomorf fliggvény az egész sikon?
(b) Az abran lathato tartomanyon legyen f(z) a /z fiiggvénynek az
a holomorf 4ga, amelyre f(1)=1.
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2.3. (a) Mennyi a z integralja azon a torottvonalon, amelynek csicsai
az 1,az i ésa —17

(b) Mennyi a Z integralja az egységkorvonal felss felén (a kezddpont
szintén 1, a végpont —17

(c) Mennyi a z integralja ugyanezeken a gorbéken?

2.4. Keressiink az alabbi tartoményok kézott konform megfeleltetéseket (oda-vissza differencialhato
bijekciokat).
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2.5. Abréazoljuk a sikon a kovetkezé halmazokat:
{ezz 1 <Rez<3/2, O<Imz<g}; {cosz: O<Rez<g, O<Imz}

Hazi feladatok

2.6. Keress az alabbi tartomanyok kozott konform megfeleltetéseket.
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2.7. Abrazold a kovetkezd halmazokat:

negyedkor folsav

{logz: lz| <1, Rez>0}; {sinz: 0<Rez< g, O>Imz}

Irasban beadandé (a Teams-ben feltoltends) feladatok, hatarids: szept 23.

BE2.1. Tekintsiik a logaritmusfiiggvénynek azt a C\{z + iy : z > 0,y = sinx}
tartomanyon holomorf 4gat, amelyre log 1 = 0. Erre a log fiiggvényre log(e¥/?) =7

BE2.2. Szamitsd ki a cos z fliggvény vonalintegraljat az [1,i] egyenes szakaszon. i 1+i

BE2.3. Adj meg konform megfeleltetést (képletet) az abran lathato bevagott

negyedsik és az egységkor kozott. 0 1

Szorgalmi (Pedal Medal Pirospontra bevalthat6) feladat, hatarids: okt. 02, Teams.

PM2.1. Legyen f olyan polinom, amire igaz az, hogy f’' gyokei az egységkor belsejében vannak.
Bizonyitsuk be, hogy az egységkoérvonal f szerinti képe mindig balfelé kanyarodik, azaz barmely

valos t-re (arg <(f(e“))/)), > 0.



