
2. Komplex függvénytan gyakorlat, 2020. szeptember 18.

2.1. Van-e határértéke az e−1/z4 függvénynek a 0-ban?

2.2. (a) Miért nincs
√
z holomorf függvény az egész síkon?

(b) Az ábrán látható tartományon legyen f(z) a
√
z függvénynek az

a holomorf ága, amelyre f(1) = 1.√
i =?

√
−1 =?

√
−i =?

√
2 =?

√
2i =?

√
−2 =?

2.3. (a) Mennyi a z integrálja azon a töröttvonalon, amelynek csúcsai
az 1, az i és a −1?
(b) Mennyi a z integrálja az egységkörvonal felső felén (a kezdőpont
szintén 1, a végpont −1?
(c) Mennyi a z integrálja ugyanezeken a görbéken?

2.4. Keressünk az alábbi tartományok között konform megfeleltetéseket (oda-vissza differenciálható
bijekciókat).

2.5. Ábrázoljuk a síkon a következő halmazokat:{
ez : 1 < Re z < 3/2, 0 < Im z <

π

2

}
;

{
cos z : 0 < Re z <

π

2
, 0 < Im z

}
Házi feladatok

2.6. Keress az alábbi tartományok között konform megfeleltetéseket.

2.7. Ábrázold a következő halmazokat:{
log z : |z| < 1, Re z > 0

}
;

{
sin z : 0 < Re z <

π

2
, 0 > Im z

}
Írásban beadandó (a Teams-ben feltöltendő) feladatok, határidő: szept 23.

BE2.1. Tekintsük a logaritmusfüggvénynek azt a C\{x + iy : x ≥ 0, y = sin x}
tartományon holomorf ágát, amelyre log 1 = 0. Erre a log függvényre log(e3/2) =?

BE2.2. Számítsd ki a cos z függvény vonalintegrálját az [1, i] egyenes szakaszon.

BE2.3. Adj meg konform megfeleltetést (képletet) az ábrán látható bevágott
negyedsík és az egységkör között.

Szorgalmi (Pedál Medál Pirospontra beváltható) feladat, határidő: okt. 02, Teams.

PM2.1. Legyen f olyan polinom, amire igaz az, hogy f ′ gyökei az egységkör belsejében vannak.
Bizonyítsuk be, hogy az egységkörvonal f szerinti képe mindig balfelé kanyarodik, azaz bármely
valós t-re

(
arg
((
f(eit)

)′))′
> 0.


