Komplex fuggvénytan ZH, 2020. oktober 19.
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1. Ird fel az Gsszes olyan u : R? — R fiiggvényt, amire az
f( +yi) = u(z,y) + (2%y — zy’)i

fiiggvény holomorf.

2. Fejtsd Laurent-sorba a f(z) = fiiggvényt az 1 < |z — 1] < 2 tartoményon.
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4. Mutass példat (képletet is irj!)  konform megfeleltetésre a Dy ={z: |Imz| <1} ¢és a
Dy={z: |z >1, Rez > 0¢s Imz > 0} tartomanyok kozott.

5. Az f(z) egészfiiggvényre arg f(1/n) = 22 (mod 27), han =1,2,.... Mi lehet arg f(—1)?
n

6. Az f(z) figgvény holomorf az |z| < 2 kérlapon, és f értéke az egységkorvonal végtelen sok
pontjaban valds. Bizonyitsd be, hogy f konstans.

7. Az f fiiggvény holomorf a |z| < 1 + ¢ egységkorlemezen, |a| < 1, és az egységkorvonalon
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. Igazold, hogy |f(a)‘ < 1——|a|2'



