6. Komplex fiiggvénytan gyakorlat, 2020. november 06.

6.1. Hol vannak az alabbi fiiggvényeknek izolalt szingularitasai? Mennyi ott a reziduum?
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6.2. Legyen f egészfiiggvény. Fejezd ki / Qf(z) dz értékét f(0), f(m), f/(7m/2) stb. segitségével.
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6.3. Szamitsuk ki a w fiiggvény reziduumaibdl a Z FERY Osszeget. Uténa szamitsuk ki
S =1 T 1

teleszkopos Gsszeggé alakitva is, hogy Osszehasonlitsuk az eredményt.

*  dinx o e
———— dz =1Im —— dx =7
/_001+x+1:2 /_Ool—l—:v—l—x2

(Integraljunk félkoron. A végeredményben ne legyenek komplex szamok!)

6.4.

6.5.
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(Integraljunk a 120°-fokos szogtartomény hataran. A végeredményben ne legyenek komplex szamok!)

(Hazi feladatok a masodik oldalon)



Hazi feladatok

6.6. Hol vannak az alabbi fliggvényeknek izolalt szingularitdsai? Mennyi ott a reziduum?
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(A végeredményben ne legyenek komplex szamok!)

6.7.

Irasban beadandé (a Teams-ben feltsltends) feladatok, hatarids: nov. 8.

BES6.1. Legyen f egészfiiggvény. Fejezziik ki f(j) dz értekét f(0), f(m), f'(m/2) stb. segitségével.
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BEG6.2. Mutassuk meg, hogy
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Szorgalmi (Pedal Medal Pirospontra bevalthatd) feladat, fel6ltheté nov. 22-ig

PM6.1. Legyen n pozitiv egész szam, és ¢ egészfiiggvény. TetszGleges X > 0 valds szam esetén

legyen 1 (s)- X*
_ LASI S.
H(X) 27 Jysj=n+1 s(s=1)(s=2)-...- (s —n) !

(a) Igazoljuk, hogy f(X) polinom.

(b) Milyen integralok &llitjak els f derivaltjait?

(c) Mutassuk meg, hogy ha ¢ polinom, és degp = k < n, akkor f(1) = f'(1) = f"(1) = ... =
fO=k=D(1) =0 ¢s fF)(1) £ 0, vagyis az f-nek az 1 pontosan (n — k)-szoros gydke.



