Matematikus KFT ZH, 2021. december 10.
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Mindegyik lapra ird ra a nevedet.

Torekedj a rendezett, vilagos, jol olvashato leirasra. (Csak arra adok pontot, amit nagyits nelkil is el tudok

ul\'z)mxi.)

A feladatok nem feltétleniil nehézségi sorrendben kovetkeznek. A feladatok tetszéleges sorrendben kidol-
gozhatoak.

Minden feladat legfeljebb 1 pontot ér. Részpontszam is kaphato. A dolgozatra kapott osztalyzat koriil-
beliil az 6sszpontszammal egyezik meg.

Végeredmény kozlése 6nmagaban nem elegendd, megfelels indoklas sziikséges.

Semmilyen segédeszkoz sem hasznalhatd, szamoldgép sem.

3

1. Fejtsd Laurent-sorba a 1 fiiggvényt az 1 koriil, az 1 < |z — 1| < 3 halmazon.
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2. Hany gyoke van (multiplicitassal szamolva) az
8z+1 3
bzt 13
egyenletnek az 1 < |z| < 3 tartomanyon?

3. Adj meg konform megfeleltetést (képletet) az abran lathato bevagott negyedsikrol és az egység-
korre.
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4. Legyen I' az abran lathato gorbe.
+ ‘k +
tg 2 Al T
/ ﬁdz =7 5 Y N\ A
: [\ Loy o ViR
L/ NI ,
"~ PP — g
Nl | —T
5. A reziduumtétel segitségével igazold, hogy
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6. Legyen D = {z € C : |z| < 1} a komplex egységkorlemez, és legyen f : D — C olyan holomorf
fiiggvény, amire f(5) =1 és f(—3) = —1. Mutasd meg, hogy

sup |f(z)‘ > 2.
zeD
7. Legyen D = {z: 0 < |z] < 1} a kilyukasztott egységkorlemez. Bizonyitsd be, hogy ha v : D — R

harmonikus, akkor van olyan holomorf f : D — C fliggvény és ¢ € R valos szam, amelyekre u(z) =
Re f(z) + c-log|z|.



