2. Komplex fiiggvénytan gyakorlat, 2021. szeptember 22.

2.1. Hova képezi az e fiiggvény a 1 <Rez <2, 0 <Imz < 5 halmazt?
2.2. Fejtsiik hatvanysorba a log(1 + z) fliggvényt (a log a logaritmus féértéke) a 0 koriil.
2.3. Szamitsuk ki log(1 + i) Osszes értékét.

2.4. Tekintsiik a logaritmusfiiggvénynek azt a C\ {z + iy : * > 0,y = sinz} tartomanyon holomorf agat,
amelyre log 1 = 0. Erre a log fiiggvényre log(e3/2) =?

2.5. A komplex szamsikot egyetlen oo-nel szoktuk kompaktifikalni; z — oo és |z| — oo ugyanazt jelenti. Mi
a kovetkezd fiiggvények egyenletes hatarértéke, ha Imz — +oo, illetve ha ha Imz — +00? Toltsiik ki a
tablazatot!
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2.6. Mik a szinuszfiiggvény gyokei?
Mi a szinuszfliggvény értékkészlete?

2.7. Hova képezi a komplex koszinuszfiiggvény

a) a [0, 7/2] szakaszt?

b) A képzetes tengely pozitiv felét?

c) A 7/2 végpontu, felfelé allo fliggsleges félegyenest?
d) A0 < Rez < 7/2, Imz > 0 tartomanyt?
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Hazi feladatok

2.8. Van-e valos értéke (—1)%-nek?
2.9. Mi a komplex tangensfiiggvény értékkészlete?

2.10. Legyena D := {z € C: 0 < arg z < 27} tartoményon log z a logaritmus f6értéke. Igaz-e, hogy a,b € D
esetén log(ab) = loga + log b?

2.11. Legyen f : C — C egészfiiggvény, és tegyiik fel, hogy a 0-beli derivaltakbol &ll6 f(™(0) sorozat
konvergens, a hatarértéke C. Bizonyitsuk be, hogy f (”)(z) — Ce” lokalisan egyenletesen.
(Schweitzer 2018/9. alapjan)

Szorgalmi (Pedal Medal Pirospontra bevalthatd) feladat, irasban beadhaté okt. 10-ig

PM 2. Az abran lathato tartomanyon a f(z) = logcos z fiiggvény értelmezhets ugy, hogy f holomorf, és
f(0) =0. Mennyi f(—m)?




