4. Komplex fiiggvénytan gyakorlat, 2021. oktéber 6.
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4.2. Van-e primitiv fiiggvénye a C\ {—4,0,7}-n az f(2) fiiggvénynek?
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4.3. A p(z) legalabb masodfoka polinom gyokei az |z| < o kor belsejébe esnek. Legyen tetszéleges R > |g]

esetén d
z
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Igazoljuk, hogy (a) ‘I(R)’ < O(1/R); (b) I(R) értéke allando; (c) I(R) = 0.

4.4. Tegyiik fel, hogy f(z) holomorf a B(0, 1 + ¢) kérlapon.

(a) Derivaljuk a Cauchy-formulat, és frjuk fel f’(z)-t paraméteres vonalintegral alakban.

(b) Igazoljuk, hogy f akarhanyszor differencialhato, és irjuk fel a k-adik derivéaltjat paraméteres integral
alakban.

4.5.
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Hazi feladatok

4.6.
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4.7. Alakitsuk egy holomorf fliggvény vonalintegraljava és szamitsuk ki az
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integralt.

4.8. Az f fiiggvény holomorf a |z| < 1+ € korlapon, és az egységkorvonalon |f| < 1.
(a) Legfeljebb mekkora lehet | f'(0)|?
(b) Legfeljebb mekkora lehet |f”(0)|?

Szorgalmi (Pedal Medal Pirospontra bevalthato) feladat, irasban beadhaté okt. 24-ig

PM4. Legyen D egy sima hatara Jordan-tartoméany, 0 ¢ D, és tegyiik fel, hogy a y/z-nek van egy g(z)
holomorf 4ga D-n.

(a) Igazold, hogy a g(D) komplementerében a 0 és a oo 6sszekothetd torottonallal.

(b) Bizonyitsd be, hogy log z-nek van holomorf aga D-n.



