2. Fourier Analizis gyakorlat, 2021. februar 19.

2.1. Igazoljuk, hogy ha f : [—7, 7] — R korlatos véltozéasu, akkor ‘f(n)‘ < O(1/n).
(Elég monoton fiiggvényre; integraljunk parcialisan Stieltjes-integralokkal)

2.2. Tgazoljuk, hogy Fourier-sort szabad tagonként integrélni.

2.3. Legyen

Fox) = Do(z) + Di(x) + ...+ Dp_1(x) 1 sin 2
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2
az n-edik Fejér-magfiiggvény.
Igazoljuk, hogy F,, >0, [ F,, =1, és barmely 0 < r < 7 esetén fjr F, — 1.

2.4. Igazoljuk, hogy a

i sin(kx)
e
Fourier-sor részletosszegei egyenletesen korlatosak.
(Vagjuk ketté a szummat 1/|x|-nél; kis k-ra becsiiljiik trividlisan, nagy k-ra Abel-atrendezés)

2.5. Legyen a > 0. azt mondjuk, hogy az f fiiggvény "Holder-a folytonos", ha van olyan oy > 0 és
C > 0, hogy barmely |z — y| < 0 esetén |f(x) — f(y)| < Clz —y|~.

Igazoljuk, hogy ha f : [—m, 7] — R Holder-folytonos és f(mw) = f(—m), akkor f-hez egyenletesen
konvergél a Fourier-sora.

2.6. Hatérozzuk meg a

(@]

2. cos(kx
et
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Fourier-sor 6sszegfiiggvényét.
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BE-2 Legyen
Vo(x) = 2F5, () — F,(x),

az n-edik de la Vallée Poussin féle magfiiggvény.
Igazoljuk, hogy >V, >0, [V, =1, és barmely 0 < r < m esetén [V, — 1.



