4. Komplex fliggvénytan gyakorlat, 2022. oktéber 7.
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4.2. Az f(z) fiiggvény holomorf a felss félsikban, és | f| < 1. Keressiink fels6 becslést | f'(i)| értékére.

4.3. Legyen f(z) =15 Z . Ellen¢rizziik az egyiitthatoformulat az |z| = 1 kéron: cseréljiik ki a

kort egy R > 1 sugari korre ( ozben alkalmazzuk a Cauchy-formulat az 1 pontban) és nézziik meg, hogy
mi torténik, ha R — oo.

4.4. Legyen D tartoméany, fi, fa,...: D — C holomorf fiiggvények, amelyekre > sup |f,| véges. Igazoljuk,
n=1

hogy a ] (1 + fn(Z)) végtelen szorzat holomorf.
n=1

4.5. Alkalmazhatjuk-e a Vitali-Montel tételt az f,(z) = sin(nz) fiiggvénysorozatra az egységkorben?

HAzi feladatok

4.6.

_ 1 n
/ (Z n 1) dz =? (n € Z, negativ is lehet!)
lz|=2 \ %

4.7. Az f(z) fiiggvény holomorf a 0 < |z| < 1 halmazon, és |f(z)| < \/ﬂ Mutassuk meg, hogy

(a) f-nek minden 0 koériili koron 0 a vonalintegralja;
(b) f-nek van primitiv fiiggvénye.

4.8. Igazoljuk, hogy H (1 — 2%) egészfiiggvény.
n=1

Szorgalmi (Pedal Medal Pirospontra bevalthato) feladatok, irasban beadhato6
okt. 23-ig

PM4.1. (a) Igazoljuk, hogy Res > 1 félsikban

(b) A jobboldalon all6 &sszeg holomorf a jobb félsikban.
PM4.2. Legyen 0 <c<1és

o0

(bg(z—z_@) =S (2l < D).

n=0

Bizonyitsd be, hogy ai, as, ... mindegyike negativ.



