
Komplex függvénytan gyakorlat, 2022. február 18.

Házi feladat volt:

1.2.(b) Legyen w(z) =
1

2

(
z +

1

z

)
(Zsukovszkij-leképezés). Mutassuk meg, hogy a 0 közép-

pontú, nem egységnyi sugarú körök képei 1,−1 fókuszú ellipszisek. (Fejezzük ki
∣∣w(z) − 1

∣∣ +∣∣w(z) + 1
∣∣ értékét |z| = r segítségével.)

1.6. Ábrázoljuk azoknak a z komplex számoknak a halmazát, amikre

(f) 0 < Re(iz) < 2π; (g) Im(z2) < 4.

1.8. Írjuk fel azokat az u, v : R2 → R függvényeket, amelyekre u(x, y) + v(x, y) · i = (x+ yi)3,
és ellenőrizzük a Cauchy-Riemann egyenleteket.

BE1. Keressünk olyan v(x, y) : R2 → R függvényt (ha van), amelyre az

f(x+ iy) = ey sinx+ iv(x, y)

függvény mindenütt differenciálható.



Új gyakorló feladatok:

2.1. Fejtsük az 1 körüli hatványsorba az
1

z
=

1

1 + (z − 1)
, az

1

z2
és az

1

z3
függvényt. Mi a

hatványsorok konvergenciasugara?

2.2. Van-e határértéke az e−1/z4 függvénynek a 0-ban?

2.3. Ábrázoljuk a síkon a következő halmazt:{
ez : 0 < Re z < 1, 0 < Im z <

π

2

}
;

2.4. Számítsuk ki i−i összes értékét.

2.5. (a) Oldjuk meg a komplex számok halmazán az cos z = 0 egyenletet.

(b) Oldjuk meg a komplex számok halmazán az sin z =
4

3
egyenletet.

(c) Mutassuk meg, hogy a cos z és a sin z függvény minden komplex értéket felvesz.

2.6. Milyen halmazba képezi a cos z függvény a 0 < Re z <
π

2
, Im z > 0 halmazt?

Házi feladatok

2.7. Hol konvergálnak és melyik holomorf függvényhez az alábbi hatványsorok?

(a)
∞∑
n=0

(2z + 1)n (b)
∞∑
n=0

n(z + 1)n

2.8. Számítsd ki log(1− i) és (1− i)i értékeit.

2.9. Mely z ∈ C-re teljesül sin z = 0?

Írásban beadandó (a Teams-ben feltöltendő) házi feladat, határidő: február 24.

BE2. Mi a komplex tangens- ésa kotangensfüggvény értékkészlete?

Szorgalmi (Pedál Medál Pirospontra beváltható) feladat, írásban beadható március
4-ig

PM2. Az ábrán látható tartományon a f(z) = arg cos z függvény értelmezhető folytonosan
úgy, hogy f(0) = 0. Mennyi f(−π)?


