Komplex fliggvénytan gyakorlat, 2022. februar 18.

HAazi feladat volt:

1 1
1.2.(b) Legyen w(z) = 3 <z + —) (Zsukovszkij-leképezés). Mutassuk meg, hogy a 0 kozép-
z

pontid, nem egységnyi sugaru korok képei 1, —1 fokuszu ellipszisek. (Fejezziik ki |w(z) — 1{ -
|w(z) + 1| értékét |z| = r segitségével.)

1.6. Abrazoljuk azoknak a z komplex szamoknak a halmazat, amikre

(f) 0 < Re(iz) < 2m; (9) Im(z?) < 4.

1.8. Irjuk fel azokat az u,v : R*? — R fiiggvényeket, amelyekre u(z,y) + v(z,y) - i = (x + yi)®,
és ellendrizziik a Cauchy-Riemann egyenleteket.

BE1. Keressiink olyan v(z,y) : R* — R fiiggvényt (ha van), amelyre az
flx+1iy) = e¥sinzx + iv(z,y)

fiiggvény mindeniitt differencialhato.



Uj gyakorlé feladatok:

1 1 1

2.1. Fejtsiik az 1 koriili hatvanysorba az — = —— az — és az — fiiggvényt. Mi a
z 1+ (z-1) 22 23

hatvanysorok konvergenciasugara?

1/2" fiiggvénynek a 0-ban?

2.2. Van-e hatarértéke az e~
2.3. Abréazoljuk a sikon a kovetkezd halmazt:

{ez: O<Rez<1,0<1mz<g};

2.4. Szamitsuk ki i~¢ dsszes értékét.

2.5. (a) Oldjuk meg a komplex szamok halmazéan az cos z = 0 egyenletet.

(b) Oldjuk meg a komplex szamok halmazéan az sin z = 3 egyenletet.

(¢) Mutassuk meg, hogy a cos z és a sin z fliggvény minden komplex értéket felvesz.

2.6. Milyen halmazba képezi a cos z fiiggvény a 0 < Rez < g, Im z > 0 halmazt?

Hazi feladatok

2.7. Hol konvergalnak és melyik holomorf fliggvényhez az alabbi hatvanysorok?

(a) Z(Qz +1)" (b) n(z+1)"

2.8. Szamitsd ki log(1 — i) és (1 —4)" értékeit.

2.9. Mely z € C-re teljesiil sin z = 07

Irasban beadandé (a Teams-ben feltéltends) hazi feladat, hatarids: februar 24.

BE2. Mi a komplex tangens- ésa kotangensfiiggvény értékkészlete?

Szorgalmi (Pedal Medal Pirospontra bevalthato) feladat, irasban beadhat6 marcius
4-ig

PM2. Az abran lathato tartomanyon a f(z) = argcos z fliggvény értelmezhetd folytonosan
ugy, hogy f(0) = 0. Mennyi f(—m)? \




