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Házi feladat volt:

4.3. Legyen a és r is pozitív valós szám.∫
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Új gyakorló feladatok:

5.1. Van-e primitív függvénye a C \ {−i, 0, i} halmazon az f(z) =
1

z3 + z
függvénynek?

5.2. (a) Differenciálható-e 0-ban az f(z) =


1

sin z
− 1

z
ha z 6= kπ

0 ha z = 0.
függvény? (Közös nevező, hatványsorok)

(b)
∫
|z|=1

dz

sin z
=?

5.3. Van-e olyan holomorf f : B(0, 1)→ C függvény, melyre elég nagy n ∈ N esetén
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5.4. Igazoljuk, hogy ha az f egészfüggvény a valós és a képzetes tengelyen is csak valós értékeket vesz fel,
akkor páros függvény.

1. módszer: alkalmazzuk az unicitástételt az f(z), f(z̄) és f(−z̄) függvényekre.
2. módszer: fejtsük hatványsorba a függvényt a 0 körül, és vizsgáljuk az együtthatókat.

5.5. Az f(z) függvény holomorf az egységkör belsejében, és |f | < 1. Legfeljebb mekkora lehet |f ′′′(0)|? (Írjuk
fel az együtthatóformulát vagy a deriváltra vonatkozó Cauchy-formulát egy r < 1 sugarú körön, becsüljünk
triviálisan, majd tartsunk r-rel 1-hez.)

Házi feladatok

5.6. Számítsuk ki az alábbi vonalintegrálokat:∫
|z|=1
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dz
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dz

5.7. Van-e olyan holomorf f : B(0, 1)→ C függvény, melyre elég nagy n ∈ N esetén
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5.8. Az f(z) egészfüggvényre |f(1/n)| = 1/n2, ha n = 1, 2, . . ., és |f(i)| = 2. (a) Mekkora lehet |f(−i)|?
(Vizsgáljuk a g(z) = f(z) · f(z) függvényt.)

(b) Mutassunk példát ilyen tulajdonságú egészfüggvényre.

Szorgalmi (Pedál Medál Pirospontra beváltható) feladat, írásban beadható március 25-ig

PM5. Az f függvény holomorf az |z| < 1 + ε körlemezen. Legyen A = max
0≤t≤π

|f(eit)| és B = max
π≤t≤2π

|f(eit)|.

Bizonyítsuk be, hogy |f(0)| ≤
√
AB. (Írjuk fel a maximum-elvet egy alkalmas függvényre.)


