Komplex fliggvénytan gyakorlat, 2022. marcius 25.
Hazi feladat volt:

6.6. Legyen f(z) = > 2 a,z" hatvanysor, amely konvergens egy korben, és tegyiik fel, hogy m az
elsé olyan pozitiv egész, amelyre a,, # 0. Keresslink olyan 0-bol indulé egyenes szakaszt, amelyen
£ (2)] > faol.

6.7. A Liouville-tételbdl vezessiik le, hogy ha egy egészfiiggvény nem konstans, akkor (a) a valos
része nem lehet korlatos sem alulrol, sem feliilrdl; (b) az értékkészlete siird; (c) az értékkészlete a
0, 1] szakaszon stird.

Uj gyakorlé feladatok:

7.1. Irjuk fel a ctg 2 fiiggvény 0-koriili B (0, ) korgytiriin konvergens Laurent soranak elsg két nem-
nulla tagjat. (Hatvanysor osztva hatvanysorral.)
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(z—=2)(z+1)2
konvergenciatartomanyait.

(Program: 1. Osszuk el maradékosan. 2. Bontsuk parcilis torekre. 3. Irjunk 4t mindent (z —1)-
= qn

n=0

7.2. Irjuk fel a f(z) =

fiiggvény 1 koriili Laurent sorait, és adjuk meg a sorok

re. 4. Emeljiik ki a nevezékbél a nagyobb abszolut értékid tagot. 5. Irjuk be az 1
azonossagot és derivaltjait)
7.3. Hol van az aladbbi fliggvényeknek izolalt szingularitasa? Mennyi ott a reziduum?
1 1 1 1 1 1 z 1/
z

— - sin — , - e
22 sin z z sin(1/z) 22 —32+2 sin z el/

7.4. . .
gz
- =7 = Sh— =7
(a) /|z:3 sin 2z cos zdz ' (b) 4:5 (224 1)2dz '

HAazi feladatok

7.5. Fejtsiik Laurent-sorba az
3

flz) = 22 4+42+43
figgvényt az 1 koriil, az 2 < |z — 1| < 4 halmazon.

7.6. Hol vannak az alabbi fiiggvényeknek izolalt szingularitasai? Mennyi ott a reziduum?
1 e e —23+8 e* e*
1+ e? (22 -1)3 22 +1 22+4 (22 4 4)?

7.7.

e® 1
————dz =7 b —dz =7
(@) /|z|:3 22 —32+4+2 : (b) /Z|:2 sin? 2

Szorgalmi (Pedal Medal Pirospontra bevalthatd) feladat, irasban beadhaté aprilis 8-ig

PM7. A reziduumtételbsl vezesd le, hogy ha p(z) legalabb masodfoka polinom, és a gyokei,

1
01, ..., 0n kiillonbozdk, akkor »  —— = 0.
' 2 ' (ox)



