
Komplex függvénytan gyakorlat, 2022. április 8.

Házi feladat volt:

8.4 Legyen f egészfüggvény. Fejezd ki
∫

Γ

f(z)

z2 cos z
dz értékét f(0), f(π), f ′(π/2) stb. segítségével.

Új gyakorló feladatok:

9.1.
∫ ∞

0

dx

x2 + 1
=?

(Integráljunk felső félkörön.)

9.2.
∫ ∞

0

cosx

x2 + 1
dx =

1

2
Re

∫ ∞
−∞

eix

x2 + 1
dx =?

(Integráljunk felső félkörön.)

9.3. ∫ ∞
0

√
x

x3 + 1
dx =?

Integráljunk egy 120 fokos szögtartomány határán.

9.4. Igazoljuk, hogy ha az f(z) függvény holomorf az a pont egy pontozott környezetében, és ott
|f(z)| > 1, akkor a megszüntethető szingularitás vagy pólus.

Házi feladatok

9.5.
∫ ∞

0

dx

(x2 + 1)n
=?

∫ ∞
0

dx

x12 + 1
=?

9.6. Tegyük fel, hogy f -nek m-edrendű pólusa van a-ban, és p egy n-edfokú polinom. Mutassuk meg,
hogy p (f(z)) függvénynek mn-edrendű pólusa van a-ban. (Vizsgáljuk a limz→a

(
p(f(z)) · (z − a)mn

)
határértéket.)

Szorgalmi (Pedál Medál Pirospontra beváltható) feladat, írásban beadható április 29-ig

PM9. Lehet-e az f függvény izolált szingularitása ef -nek pólusa?


