
Komplex függvénytan fakultatív gyakorlat, 2022. május 6.

Házi feladat volt:

11.5. Hány gyöke van a sin z = 2z2 egyenletnek az egységkörben?

11.6. Legyen a komplex szám, |a| = 3. Hány gyöke lehet (multiplicitással számolva) a z4+z3+az−1
polinomnak az 1 < |z| < 2 tartományon?

Új gyakorló feladatok:

12.1. (a) Hova képezi az
10z + 5

z + 2
függvény az egységkörvonalat és a |z| = 3 kört?

(b) Hány gyöke van (multiplicitással számolva) az

10z + 5

z + 2
= 4z3

egyenletnek az 1 < |z| < 3 tartományon?

12.2. Írjunk fel (lehetőleg számolás nélkül) egy-egy olyan törtlineáris függvényt, ami
(a) a felső félsíkot önmagára képezi úgy, hogy a 0, 1, ∞ pontok képe rendre 1, ∞, 0,
(b) az egységkört a jobb félsíkba képezi,
(c) a jobb félsíkot az egységkörbe képezi, illetve
(d) az egységkör felső felét az első síknegyedbe képezi.

12.3. Ellenőrizzük közvetlenül, hogy a
z − a

1− āz
függvény az egységkörvonalat önmagára képezi.

12.4. Az ábrán tízféle tartomány látható. Keressünk közöttük konform megfeleltetéseket (oda-vissza
differenciálható bijekciókat).

12.5. Feleltessük meg konforman egy koncentrikus körgyűrűnek az alábbi tartományokat:

1.
{

Im z > 0
}
\B(2i, 1)

2. B(0, 3) \B(1, 1)


