1. Valés analizis gyakorlat, 2023. szeptember 15.

1.1. Megnyugtatasul kézlom, hogy hamisnak bizonyult a cafolata annak a hiresztelésnek, mi-
szerint mégsem tévedés tagadni, hogy ha a gyakorlatvezets — a hirével ellentétben — mégsem
egy szemét, akkor lesz olyan vizsgazo, akinek egyetlen valds analizis tétel bizonyitasat sem kell
tudnia ahhoz, hogy ne bukjon meg.

1.2. Magyaréazzuk meg a beszélgetést!
Kapitany: Elég lesz az lizemanyag a leszallashoz, vagy lezuhanunk?
Szamitogép: Igen.
Kapitany: Igen, de MI?!!
Szamitogép: Igen, Uram. (Raymond Smullyan: Mi a cime ennek a kényvnek?)

1.3.
,Minden asszony életében jon [van| egy pillanat, mikor olyat akar tenni, amit nem

szabad.”
(Szenes Ivan — Vértes Laszlo — Hofi Géza; https://www.youtube.com/watch?v=valUozD3Gu4)

Irjuk fel a fenti allitast kvantorokkal, negaljuk, majd fogalmazzuk meg a tagadast szévegesen
is. Plusz pontért zenésitsiik meg, és adjuk eld, lehetSleg tobbszolamu hattérvokallal.

Segitség: legyen A, T és P az asszonyok, a tevékenységek, illetve a pillanatok halmaza,
akarja(a,t,p) jelentse azt, hogy az a asszony a t tevékenységet a p pillanatban meg akarja
tenni vagy sem.)

"Edesapdm mdr réges-rég kirigta volna édesanydmat, (...) annyira borzolta az idegét édesanydm
gondolkoddsanak a maodja, a logikdnak és a rdacionak a lenézése, az még csak hagyjin, hogy anydm
képtelen az olyan jellegd dllitdsok negdldsdra, mint hogy ,minden asszony életében van egy olyan
pillanat, amikor azt tenné, amit nem szabad”, de ez a féladat, ez a kihivds dbszolite hidegen is
hagyja, haldlosan nem érdekli, milyen asszony?, mit nem szabad?, és megint viharosan vonogatja
a vdlldt és midkol, miiiért, (...)"

(Esterhazy Péter: Harmonia caelestis)

1.4. Mutassuk meg, hogy tg 1° irracionalis.

1.5. Alkalmas szamok szédmtani és mértani kozepei segitségével hatarozzuk meg, hogy legfeljebb
mekkora lehet 72y, ha z,y >0, és (a) 2z +y =10; (b) x + 3y = 10.

1.6. A Bernoulli-egyenl&tlenség segitségével mutassunk példat olyan Ny szémra, amellyel bar-
mely n > N, egész esetén 1.01V" > n.

1.7. Ay, Ay, ... logikai allitasok (tehat mindegyik vagy igaz, vagy hamis). Mit mondhatunk, ha
a) A1 A (Vn e N (A, = 4,11))?

(

(b) Ay A (vn EN (A, = (Apys A An+2))>?

(c) A A (vn EN (A V Appy) = An+2)>?

(d) Vn € N ((ﬂAn) = (FkeN ((k<n) A @Ak))))?

1.8. Bizonyitsuk be a szamtani és mértani kozepek kozotti egyenlStlenséget a kovetkezSképpen.
Legyen A, az egyenlGtlenség n tagra.
Ellendrizziik Aj-et és As-t, és igazoljuk, hogy barmely pozitiv egész n-re A, = Ag, és
An—i—l = An-


https://www.youtube.com/watch?v=va1UozD3Gu4

Hazi feladatok

1.9. Tegyiik fel, hogy

1. Nem mindenki hullamosé, aki szereti a spenétot;
2. Minden Fradi-szurkol6é hullamosé, de legalabbis nem szereti a spenotot;

3. Vagy az igaz, hogy aki nem hullamoso, az Fradi-szurkolé, vagy pedig az, hogy aki hulla-
moso, az nem Fradi-szurkolo.

Kovetkezik-e a fentiekbdl, hogy aki szereti a spenotot, az nem Fradi-szurkol6?
(Posa L.; KoMaL F. 2001., 1975. december alapjén)

1.10. Legfeljebb mekkora lehet ab?c, ha a, b, c nemnegativ valés szamok, és a + 2b + 3¢ = 57
1.11. Bizonyitsuk be teljes indukciéval a Cauchy-Schwarz egyenlGtlenséget.

1.12. A Bernoulli-egyenl6tlenség vagy a binomialis tétel segitségéval mutassunk példat olyan
Ny szamra, amellyel barmely n > Ny egész esetén 1,001" > n!0.

1.13. Olvassatok el a Hogyan fogjunk oroszldnt? c. cikket: https://www.komal.hu/cikkek/
kg/oroszlan/oroszlan.h.shtml

Szorgalmi (irasban beadhat6, Pedal Medal Pirospontra bevalthatd) feladat
A teamsben feltolthets szept. 27. éjfélig

PM1.1. Legyen f(x1,2,...,2,) egy n-valtozos logikai fiiggvény. Bizonyitsuk be, hogy az
f(z1,xe,...,x,) fliggvény akkor és csak akkor irhato fel csupan a véltozojelek, zarojelek és az

implikacié mtivelet (=) felhasznalaséaval, ha

Jke{1,2,...,n} (Vxl,...,mn (Ik:>f<ﬂf1,$2,...,l'n))).


https://www.komal.hu/cikkek/kg/oroszlan/oroszlan.h.shtml
https://www.komal.hu/cikkek/kg/oroszlan/oroszlan.h.shtml

