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Lagrange-maradéktagos Taylor-formula:

∀x ∈ K ∃ξ ∈ (a, x) f(x) = Tn,a(x) +
f (n+1)(ξ)

(n+ 1)!
(x− a)n+1.

Cauchy-maradéktagos Taylor-formula:

∀x ∈ K ∃ξ ∈ (a, x) f(x) = Tn,a(x) +
f (n+1)(ξ)

n!
(x− a)(x− ξ)n

20.1. Végezzünk
”
teljes függvényvizsgálatot” az

ex

1 + x
függvényen.

20.2. Írjuk fel a log(cosx) függvény 0 körüli harmadik Taylor-polinomját.

20.3. Írjuk fel az f(x) = log(1 + x) függvény 0 körüli n-edik Taylor polinomját. A Lagrange- és
a Cauchy-maradéktag seǵıtségével adjunk felső becsléseket arra, hogy mekkora hibát követünk el
akkor, ha a [0, 0.5] intervallumon az ötödik Taylor polinommal közeĺıtjük f -et.

Házi feladatok

20.4. Legyen 0 < x, y < π. Melyik nagyobb: sin
√
xy, vagy

√
sinx · sin y? (́Irjuk fel a Jensen-

egyenlőtlenséget egy alkalmas függvényre.)

20.5. Végezzünk
”
teljes függvényvizsgálatot” az x

√
x függvényen.

20.6. Az arc tg x függvényre feĺırt Taylor-formulából számı́tsuk ki π = 4(arc tg 1
2

+ arc tg 1
3
) értékét

2 tizedesjegy pontossággal.
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PM20. Előadáson a Taylor-formula a Lagrange-féle maradéktagos formáját úgy bizonýıtottuk,

hogy az
r(x)

(x− a)n+1
törtre (n + 1)-szer alkalmaztuk a Cauchy-középértéktételt. Milyen függvényt

ı́rjunk a tört nevezőjében az (x − a)n+1 függvény helyére, hogy ugyanez a bizonýıtás a Cauchy-féle
maradéktagot adja?


