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1. Egy H ⊂ R halmazt nevezzünk konvexnek, ha ∀x, y ∈ H x < y =⇒ [x, y] ⊂ H . Mik a konvex
halmazok?

2. Legyen A ∩ B 6= ∅. Mit tudunk mondani sup A, sup B, sup(A ∪ B), sup(A ∩ B), illetve sup(A \ B)
kapcsolatáról?

3. Mi legyen az üres halmaz szuprémuma és infimuma?

4. (a) Milyen H ⊂ R halmazokra igaz, hogy inf H < sup H?
(b) Milyen H ⊂ R halmazokra igaz, hogy inf H ≤ sup H?

5. Legyen n pozit́ıv egész. Igazoljuk, hogy ha
√

n racionális, akkor egész.

6. Mutassunk olyan n0 pozit́ıv egészt, amire tetszőleges n > n0 esetén

a) n3 + 100n2 + 20n + 9 < 106n2 + 108n + 109; b) 2n > n3; c) log n <
n

100
.

Házi feladatok

7. Mutassunk olyan n0 pozit́ıv egészt, amire tetszőleges n > n0 esetén

a) 10n + 11n + 12n < 13n; b) 1.01n > n; c)
√

n +
√

n + 2 +
√

n + 4 < n0,51.

8. Legyen a pozit́ıv racionális számok halmazán a ⊕ b = ab. Létezik- ehhez az összeadáshoz megfelelő
szorzás művelet?

9. Igazold a rendezési axiómákból a következő álĺıtásokat.

(a) max(a, b) =
a + b + |a − b|

2
;

(b) min(a, b) =
a + b − |a − b|

2
.

10. Legyenek A, B ⊂ R nem üres, felülről korlátos halmazok és C = A + B = {a + b : a ∈ A, b ∈ B}.
Mutassuk meg, hogy sup C = sup A+sup B. Mi a helyzet akkor, ha nem kötjük ki, hogy A és B nem üres,
illetve azt, hogy felülről nem korlátosak?

11. Legyen n és k pozit́ıv egész. Igazoljuk, hogy ha k
√

n racionális, akkor egész.
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