Valés analizis gyakorlat, 2006. oktéber 11.

1. Mutassunk olyan ng pozitiv egészt, amire tetszoleges n > ngy esetén

a) 10" + 11" 4+ 12" < 13" b) 1.01" > n; e) Vn+vVn+2+vn+4<n®
2. Mi az aldbbi sorozatok hatarértéke? Ellenorizziik a definiciot!
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3. Bizonyitsuk be, hogy ha egy sorozatnak létezik (véges vagy végtelen) hatarértéke, akkor van legkisebb
vagy legnagyobb eleme.

4. Tegyiik fel, hogy a,, — a, és legyen b, = inf{a,, a,i1, anso,...}. Mutassuk meg, hogy b, — a.

5. Bizonyitsuk be, hogy ha a,, — a, akkor a? — a?.

6. Igaz-e, hogy ha a?> — a?, akkor a,, — a?

7. Legyen a > 0. Bizonyitsuk be, hogy ha z,, — b, akkor a® — a®.
8. Bizonyitsuk be, hogy ha a,, — a, akkor Gtet. ¥
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5 In Jgazoljuk, hogy z, — VA.

n

9. Legyen A >0, x1 =1és x,,41 =

Hazi feladatok

10. Mi az aldbbi sorozatok hatdrértéke? Ellen6rizzik a definiciot!

1+2+4+ ...
ret +n; n® —n?; n(vn+1-+/n); sinn
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11. Tegyiik fel, hogy a,, — —o0, és legyen b, = inf{a,, api1, @nyo,...}. Mutassuk meg, hogy b, — —o0.
ap+as+ ...+ a,

n
13. Igazoljuk, hogy ha a, — a, akkor

12. Igaz-e, hogy ha — a, akkor a,, — a?

a = inf{sup{a,, api1, Gpio,...} : n € N}
14. Legyen 1 = 1, 2,41 = vz, + 1. Mi az (x,,) sorozat hatérértéke?

http://www.cs.elte.hu/ kosgeza/oktatas/anal-2006-02



