Valés analizis gyakorlat, 2006. november 15.

1. Keressiink példat kolcsonosen egyértelmii megfeleltetésre [0, 00) és (0, 00) kozott.

2. Adottak az A és B halmazok, tovabba egy f : A — B és egy g : B — A injektiv fiiggvény. Igazoljuk,
hogy a két halnaz felbonthaté két-két diszjunkt részhalmazuk, A; és A, illetve B; és By unidjara ugy,
hogy f bijekcié A; és B kozott, tovabba g bijekcid By és Ay kozott.

(Bernstein tétele: ha létezik A — B és B — A injekci6 is, akkor A ~ B.)

3. Legyen S a valés szdmsorozatok halmaza. Mutass példat R — S és S — R injekcidkra; ezzel igazold,
hogy S kontinuum szdmossagu.

4. Legyen H egy tetszOleges halmaz és f : H — P(H) tetsz6leges leképezés, ami H minden eleméhez egy
részhalmazt rendel. Igazoljuk, hogy f értékei kozott nem szerepel az {x € H : = ¢ f(z)} halmaz.

Igazoljuk ennek felhasznaldsival, hogy egy halmaz sohasem ekvivalens a hatvanyhalmazaval (a részhalmazai
halmazdval).

Hazi feladatok

5. Igazoljuk, hogy a korvonal kontinuum szamossagu.
6. Igazoljuk, hogy a sik mint ponthalmaz kontinuum szamossagu.
7. Igazoljuk, hogy P(N) (az N részhalmazainak halmaza) kontinuum szdmossigu.

8. Igazoljuk, hogy P(N)-nek létezik olyan kontinuum szdmossdgi £ részhalmaza, ami ldnc, vagyis tetszéleges
A,B € L esetén A C B vagy B C A. (Segitség: cseréljiik N-et Q-ra...)
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