
Valós anaĺızis gyakorlat, 2006. november 22.

1. Határozzuk meg az alábbi határértékeket, és mindegyik esetben ellenőrizzük a defińıciót.

(a) lim
x→0

1

|x| ; (b) lim
x→+0

1

x
; (c) lim

x→∞

x2; (d) lim
x→−∞

1 − x

3 − 2x
; (e) lim

x→0

sin 1

x

x
.

2. Legyen az f függvény értelmes az a pont egy pontozott környezetében, és tegyük fel, hogy tetszőleges
x

n
→ 0, x

n
6= 0 sorozat esetén f(x

n
) konvergens. Igazoljuk, hogy a lim

a

f határérék létezik és véges.

3. Keressünk az előző feladathoz hasonló feltételt véges bal, illetve jobboldali határérték létezésére.

4. Egy f : R → R függvény monoton nő és értékkészlete sűrű R-ben. Igazoljuk, hogy f mindenhol
folytonos.

5. Az f : R → R függvény folytonos, és tetszőleges a > 0 esetén f(n · a) → 0. Igazoljuk, hogy lim
∞

f = 0.

Házi feladatok

6. Határozzuk meg az alábbi határértékeket, és mindegyik esetben ellenőrizzük a defińıciót.

(a) lim
x→−0

1

x
; (b) lim

x→−∞

x2; (c) lim
x→∞

√
x + 1√

x
; (d) lim

x→+0

√
x; (e) lim

x→+∞

(√
x + 1 −

√
x
)

.

7. Keressünk a 2. feladatokhoz hasonló feltételt f folytonosságára.

8. Igazoljuk, hogy a folytonos R → R függvények halmaza kontinuum számosságú.
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