Valés analizis gyakorlat, 2006. november 27.

1. Legyen
r haxze@Q
flz) = :

—x hax¢Q.
Hol folytonos ez a fiiggvény? Hol folytonos a Q és R\ @ halmazokra megszoritva? Hol van hatarértéke a
Q és R\ Q halmazokra megszoritva?
2. Konstrudljunk olyan f : R — R fiiggvényt, amire tetszbleges a > 0 esetén lim f(n - a) = 0, de a lim f
hatarérték nem létezik.
3. Mik az N, Z, Q, R\ Z, R \ Q halmazok izolélt, illetve torlédasi pontjai?
4. Igazoljuk, hogy torlédasi pontok torlddasi pontja torlédési pont.

5. Egy halmazt nevezziink zartnak, ha minden torlédasi pontja eleme. Igazoljuk, hogy az iires halmaz, a
teljes R, minden zart intervallum és minden zart félegyenes zart.

6. Bizonyitsuk be, hogy R tetszoleges részhalmazanak megszamlalhaté sok izolalt pontja van.

7. Nevezziink egy H C R halmazt perfektnek, ha zart és nincs izolalt pontja. Igazoljuk, hogy minden zart
halmaz felbonthato egy megszamlalhaté és egy perfekt halmaz unidjara.

Hazi feladatok

8. Konstruéljunk olyan f : R — R fiiggvényt, amire tetszbleges a,b > 0 esetén lim f(n-a+b) = 0, de a
lim f hatarérték nem létezik.

9. Bizonyitsuk be, hogy tetszoleges f : R — R fiiggvényhez létezik olyan a € R és z, — a, x,, # a sorozat,
amire f(z,) — f(a).
10. Igazoljuk, hogy egy halmaz akkor és csak akkor zart, ha a komplementere nyilt.

11. Igazoljuk, hogy minden nem iires perfekt halmaz kontinuum szamossagu.
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