Valés analizis gyakorlat, 2007. februar 16.

1. Igazoljuk, hogy ha ¢ > 0, akkor

log x

lim z°logz = lim =0.
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2. Milyen a, b valés szamokra igaz, hogy ha x,, — a és y, — b, akkor z¥ — a®?

3. Igazoljuk, hogy minden n pozitiv egészhez létezik olyan n-edfokd U, polinom, amire
Up(cos ).

4. Bizonyiltsuk be, hogy
(a) Minden polinom és raciondlis tort fiiggvény algebrai.

[z2 =1
(b) Az |z|,a /T +1ésay ? 9 algebrai fiiggvények.
T

(c) Az e*, a logx, a sinz és a cosx transzcendens.

Hazi feladatok

lim z° =? lim z/* =2
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6. Mi U, és T, f6 egyiitthatéja? Mi a konstans tagjuk? Mi a kapcsolat T;, és U,, kozott?
7. Legyen f : R — R folytonos fiiggvény, amire teljesiil az

fle+y)+ flz—y)=2f(2)f(y)

fiiggvényegyenlet. Igazoljuk, hogy f(z) =0, f(x) = cosax vagy f(z) = chazx valamilyen a konstanssal.

8. Lehet-e egy nem konstans algebrai fiiggvény periodikus?

sin(n + 1)z

sin x
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