Valés analizis gyakorlat, 2007. februar 23.

1. Igazoljuk, hogy az x tengely akkor és csak akkor érinti az y = ax? + bz + ¢ paraboléat (ahol a # 0), ha
b — dac = 0.

2. Legyen f : R — R mindenhol differencidlhaté. Igazoljuk, hogy ha f péaros, akkor f’ paratlan, illetve ha
f pératlan, akkor f’ paros.

3. Igazoljuk, hogy ha f konvex, akkor fi monoton né.
4. Igazoljuk, hogy ha f konvex, akkor megszamlalhaté sok pont kivételével differencidlhaté.

5. Adjunk példat olyan konvex fliggvényre, ami végtelen sok pontban nem differencidlhaté.

Hazi feladatok

6. Mutassuk meg, hogy az 1/x fliggvény barmely érint6je a koordindta-tengelyekkel 2 teriiletii haromszoget
zar be.

7. Igazoljuk, hogy ha f differencidlhaté a-ban és ¢ # f'(a), akkor

oo 1@ = (F(@)(e = ) + f(a)
ST @) = (e —a)

+ f(a)) = 0.

8. Adjunk példat olyan konvex fliggvényre, ami az irraciondlis pontokban differencialhato, a racionélis
pontokban nem.

9. Létezik-e olyan folytonos és monoton R — R fliggvény, ami sehol sem differencialhat6?
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