
Valós anaĺızis gyakorlat, 2007. március 26.

1. Számı́tsuk ki az ex függvény grafikonja alatti területet a [0, 1] intervallumban.

2. Számı́tsuk ki az 1/x függvény grafikonja alatti területet az [1, 2] intervallumban. (Válasszunk olyan
felosztást, amikor az osztópontok mértani sorozatot alkotnak.)

3. Számı́tsuk ki a szinuszfüggvény integrálját [0, π]-ben.

4. Mennyi a Dirichlet- és a Riemann-függvény alsó és felső integrálja, valamint oszcillációja a [0, 1] inter-
vallumban?

5. Legyen f korlátos [a, b]-ben. Igazoljuk, hogy tetszőleges ε > 0-hoz létezik olyan δ > 0, hogy ha F az
[a, b] intervallum tetszőleges, δ-nál finomabb felosztása, akkor

sF >

∫
[a,b]

f − ε és SF >

∫
[a,b]

f + ε.

6. Legyen g szigorúan monoton növekvő, folytonosan differenciálható függvény [a, b]-ben és f integrálható
[g(a), g(b)]-ben. Igazoljuk, hogy ∫ b

a

(f ◦ g) · g′ =

∫ g(b)

g(a)

f.

Házi feladatok

7. Számı́tsuk ki az xα függvény grafikonja alatti területet az [a, b] intervallumban, ahol 0 < a < b.

8. Igazoljuk, hogy ha f korlátos [a, b]-ben, akkor az [a, b] tetszőleges, végtelenül finomodó F1, F2, . . . fel-

osztássorozata mentén sFk
→

∫
[a,b]

f , SFk
→

∫
[a,b]

f és ΩFk
→

∫
[a,b]

f −

∫
[a,b]

f .

9. Legyen f : [a, b] → R korlátos. Igazoljuk, hogy f felső összegeinek halmaza intevallum.
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