Valés analizis gyakorlat, 2007. marcius 26.

1. Szdmitsuk ki az e” fiiggvény grafikonja alatti teriiletet a [0, 1] intervallumban.

2. Szamitsuk ki az 1/x fliggvény grafikonja alatti teriiletet az [1,2] intervallumban. (Vélasszunk olyan
felosztast, amikor az osztépontok mértani sorozatot alkotnak.)

3. Szamitsuk ki a szinuszfiiggvény integréljat [0, ]-ben.
4. Mennyi a Dirichlet- és a Riemann-fiiggvény alsé és fels6 integralja, valamint oszcillacidja a [0, 1] inter-
vallumban?

5. Legyen f korlatos [a,b]-ben. Igazoljuk, hogy tetszéleges € > 0-hoz létezik olyan ¢ > 0, hogy ha F az
[a, b] intervallum tetsz6leges, -ndl finomabb felosztdsa, akkor

Sp > f—¢e és Sp> f+e.
Z_a,b] [a,0]

6. Legyen ¢ szigortian monoton novekvo, folytonosan differencidlhaté fiiggvény [a, bl-ben és f integralhato

[g(a), g(b)]-ben. Igazoljuk, hogy
b g(b)
[ena= "1
a g(a)

Hazi feladatok

7. Szamitsuk ki az x* fiiggvény grafikonja alatti teriiletet az [a, b] intervallumban, ahol 0 < a < b.
8. Igazoljuk, hogy ha f korldtos [a,b]-ben, akkor az [a,b] tetszOleges, végteleniil finomodé Fy, Fy, . .. fel-
osztéssorozata mentén sp, — i[mb]f’ Sk, — f[a’b}f és Qp, — f[a,b]f — i[a,b]f'

9. Legyen f : [a,b] — R korldtos. Igazoljuk, hogy f fels6 Osszegeinek halmaza intevallum.

http://www.cs.elte.hu/ kosgeza/oktatas/anal-2007-1



