Valés analizis gyakorlat, 2007. marcius 30.
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2. Igazoljuk integraldssal, hogy

k=1

3. Igazoljuk, hogy ha f integralhaté [0, 1]-ben, akkor

= Z f(k/n) — 0.
4. Tgazoljuk, hogy ha ¢ > 0 és f : [0,1] — [c, 00) integralhatd, akkor

VI - f@/n) ... fnjn) —eh !

Igaz-e ugyanez [0, 1] — (0, 00) fliggvény esetén?

5. Legyen tetszéleges f folytonos fiiggvényre Iy f(x) = f, I f(z fo f. Az Iy és az I, olyan ,,operatorok”,
amik folytonos fiiggvényhez folytonos fiiggvényt rendelnek. Deﬁmaljuk tovabba az Iy, I, . .. operatorokat
az I,f = I 1, 1 f rekurziéval.

(a) Igazold, hogy I,Iy = I,1k-

(b) Keress olyan ¢, fliggvényeket, amikre I, f(x fo I on.

Hazi feladatok

6. Igazoljuk integralassal, hogy a > —1 esetén

Do~
k=1 ot

7. Tegyiik fel, hogy f korlatos [0, 1]-ben és

fO/m) + F@/n) + .+ /)

n

Kovetkezik-e ebbol, hogy f integralhato és fol f=A?
8. Bizonyitsuk be, hogy ha ¢ > 0 és f : [0,1] — (¢, 00) integralhatd, akkor

Uode \ 1 1
Jo log f
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9. Igazoljuk, hogy ha g : [a,b] — R folytonos és g : R — R konvex, akkor

[ ([)

10. Egy alkalmass ¢y, fiiggvényre legyen Iy f(x fo I - p1/2. Keress olyan ¢y o-et, amire Iy 5110 = I.
11. Mennyi legyen (1)! 7

12. Mennyi az n-dimenzids, r sugaru gomb térfogata?
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