
Valós anaĺızis gyakorlat, 2007. április 13.

1. Adjunk példát olyan f függényre, ami korlátos, de nem integrálható.

2. Adjunk példát olyan f függényre, ami integrálható, az integrálfüggvénye differenciálható, de f az in-
tegrálfüggvény deriváltja nem azonos f -fel.

3. Adjunk példát olyan f függényre, ami integrálható, de nincs primit́ıv függvénye.

4. Adjuk meg a [−2, 3] intervallumon az alábbi függvények összes primit́ıv függvényét, integrálfüggvényét,
határozatlan integrálját és határozott integrálját!

|x|; sgn x; 1 + x2 sgn x

5. Van-e olyan függvény, aminek az |x| − 2 integrálfüggvénye?

6. Legyen f : [a, b] → R korlátos, aminek létezik egy F primit́ıv függvénye. Bizonýıtsuk be, hogy

∫

b

a

f ≤ F (b) − F (a) ≤

∫ b

a

f.

Házi feladatok

7. Tanuljátok meg az összes alapintegrált.

8. Adjunk példát olyan f függényre, aminek van primit́ıv függvénye, de nem korlátos.

9. Adjunk példát olyan f függényre, ami Darboux tulajdonságú, de nincs primit́ıv függvénye.

10. Adjunk példát olyan f függényre, aminek van primit́ıv függvénye, de f 2-nek nincs.

11. Van-e olyan függvény, aminek a
√

|x| integrálfüggvénye?
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