Valés analizis gyakorlat, 2007. szeptember 10.

1. Konvergens-e? Feltételesen konvergens-e? Abszolut konvergens-e? Leibniz tipustu-e? Teljesiil-e a
gyokkritérium? Teljestil-e a hanyadoskritérium? Alkalmazhato-e az integralkritérium?

. 1 =1  (—1)"*! = (—1)/? =1

2. Tegyiik fel, hogy a, > 0, b, > 0 minden n-re és a,/b, — 1. Bizonyitsd be, hogy > a, akkor és
csak akkor konvergens, ha > b, konvergens. Mutass példdt arra, hogy mindez nem igaz, ha elhagyjuk az
a, > 0,b, > 0 feltételt.

3. Kovetkezik-e a gyok- és a hanyadoskritérium valamelyikébol a masik?

4 (Dirichlet-kritérium). Legyen a, és b, olyan szdmsorozat, amire a,, monoton csokkend és 0-hoz tart,
tovabba a ) b, sor részletosszegeinek sorozata korldtos. Bizonyitsd be, hogy > a,b, konvergens.
5. Hogyan kovetkezik a Dirichlet-kritériumbdl a Leibniz tipusu sorok konvergenciaja?
n
6. Legyen a ) a,(n) sor a ) a, feltételesen konvergens sor egy atrendezése. Mi lehet a ) ay ) részletossze-
k=1
gek torlédasi pontjainak halmaza?

7. Legyen Y a, pozitiv tagi sor. Igazold, hogy > a, akkor és csak akkor konvergens, ha an/ 108D
n=1 n=1 n=1

konvergens.
Hazi feladatok

8. Konvergens-e? Feltételesen konvergens-e? Abszolut konvergens-e? Leibniz tipusi-e? Teljesiil-e a
gyokkritérium? Teljestil-e a hanyadoskritérium? Alkalmazhato-e az integralkritérium?
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9 (Raabe-kritérium). Legyenek a »_ a, sor tagjai pozitivak.

n=1

G,

(a) Bizonyitsuk be, hogy ha lim n < — 1) > 1, akkor a sor konvergens.

Qp+1

(b) Bizonyitsuk be, hogy ha n ( In_ 4 < 1 elég nagy n-re, akkor a sor divergens.
Gp41

10. Bizonyitsd be, hogy ha > a,, feltételesen konvergens sor, o, 5 € RU {00, —oc0} és o < 3, akkor a ) a,,
sornak létezik olyan ) a, ) atrendezése, amelyben

limninf Z ayy = ¢és  limsup Z Ay = B.
k=1 T k=1
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