Valés analizis gyakorlat, 2007. szeptember 27.

1. Tegyiik fel, hogy az f(x) = > a,(x — ¢)™ hatvanysor konvergenciasugara R.
n=0
(a) Keress felsé becslést | f'(z)|-re.

(b) Mutasd meg, hogy a fiiggvény barmely d € (¢ — R, c+ R) pont koriil is hatvanysorba fejthetd, és a
d koriili hatvanysor az R — |d — ¢| sugart intervallumban el6allitja f-et.

2. Legyen f analitikus fiiggvény az I intervallumon. Tetszéleges ¢ € I-re jeldlje R(c) a fiiggvény c koriili
hatvanysoranak konvergenciasugarat. Bizonyitsd be, hogy az R(x) fliggvény Lipschitz.

3. Igazoljuk, hogy ha az

50 + ; ay, cos kx + by, sin kx)

Fourier-sor egyenletesen konvergens, akkor
L[ 2 ag 2 : 2 : 2
;; L/g |j‘(ﬂf)| dz = 72— a + b.

4. Bizonyitsuk be, hogy ha egy nemnegativ tagt sor Cesaro-szummaébilis, akkor konvergens.

Hazi feladatok

5. Igazoljuk, hogy ha az

= 50 +Z ay, cos kx + by, sin kx)

S
k=1

Fourier-sor egyenletesen konvergens, akkor Y a? és > b% is konvergens.

6. Bizonyitsuk be, hogy ha egy nemnegativ tagi sor Abel-szummaébilis, akkor konvergens.

7. Bizonyitsd be Tauber tételét: ha az f(z) = > a,a2™ sor konvergens |z| < 1 esetén, 11“%]0 = A és
n=0 -

n-a, — 0, akkor > a, = A.
n=0
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