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. Igazoljuk, hogy tetszdleges metrikus térben minden halmaznak zart a hatéra.

N

. Igazoljuk, hogy tetszdleges metrikus térben a nyilt és a zart halmazok szamossdga megegyezik.
3. Igazoljuk, hogy RP nyilt és zart halmazainak szamossaga is kontinuum.
4. Kompakt-e az tires halmaz?

5. Igazoljuk, hogy ha K egy kompakt halmaz egy metrikus térben, akkor K minden zart részhalmaza is
kompalkt.

6. (a) Igazoljuk, hogy ha egy metrikus térben teljesiil a Bolzano-Weierstrass tétel, akkor a tér teljes.
(b) Mutassunk példat olyan metrikus térre, ami teljes, de nem teljesiil a Bolzano-Weierstrass tétel.

7. Igazoljuk, hogy ha egy metrikus térben minden korlatos, zart halmaz kompakt, akkor a tér teljes.

8. Az RP tér egy részhalmaza ,,GGs”, ha megszamlalhaté sok nyilt halmaz metszete. A H halmazrendszer
,lanc”, ha barmelyik két eleme kozil az egyik részhalmaza a masiknak. Igaz-e, hogy tetszoleges, Gy
halmazokbdl all6 lanc elemeinek metszete is Gg?

Hazi feladatok

9. [gazoljuk, hogy ha K C RP korlatos, zart és nem iires, akkor az
{lz]: v € K}
halmaznak van legnagyobb és legkisebb eleme.

10. Igazoljuk, hogy ha K egy metrikus tér olyan részhalmaza, hogy K minden, nyilt gombokkel torténo
lefedésébdl kivalaszthatd véges fedés, akkor K kompakt.

11. Igazoljuk, hogy RP-ben teljesiil a Baire kategoriatétel.
12. Mutassuk meg, hogy C|a, b] zart egységgémbje nem kompakt, noha korldtos és zart.
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