Valés analizis gyakorlat, 2007. oktéber 11.
1. Bizonyitsuk be, hogy ha f : R? — R parcidlisan differencidlhat6 és Vo € R? Dy(z) = ... = D,(z) = 0,
akkor f konstans.
2. Hatdrozzuk meg 23 + y? — xy maximumat a [0, 1] x [0, 1] négyzeten.

3. Differencidlhatok-e a kovetkezo fiiggvények az origéban?
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4. (a) Igazoljuk, hogy ha f : R? — R és g1,..., g, : R — R differencidlhaté, akkor a

h(z) = f(91(2), g2(2), - ., gp())
fliggvény is differencialhaté és
P
W=Y Dif-g.
i=1
(b) Vezessiik le ebbdl az eredménybdl a szorzat derivaltjara vonatkozo szabélyt.

5. Bizonyitsuk be Heine tételét a Bolzano-Weierstrass tételbdl.

Hazi feladatok
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6. Mennyi xy + — + — legkisebb értéke az x,y > 0 halmazon?
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7. Milyen a, b > 0 valés szamokra differencidlhaté az |x|?|y|® fiiggvény az origéban?

8. Mutassunk példat olyan R? — R? fiiggvényre, ami mindenhol differencidlhaté, de a parcidlis derivaltjai
nem folytonosak az orgdéban.
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