Valés analizis ZH, 2007. november 6.

1. Fejtsd hatvanysorba az ar sh fiiggvényt a 0 koriil. Milyen intervallumban Aallitja el6 a
hatvanysor a fliggvényt?

2. Hatdrozd meg oty

értékkészletét a 0 < z,y < 2 halmagzon.

3. Az R™ mely pontjaiban differencidlhaté az |z| fiiggvény? Ird fel a derivaltjat!

4. Bizonyitsd be, hogy ha f : R?> — R differencidlhaté és tetszéleges x,y € R esetén
Dy f(x,y) = yDyf(z,y), akkor létezik olyan g : R — R differencidlhaté fiiggvény, amire

f(x,y) = g(e™y).

5. Legyen K kompakt halmaz egy metrikus térben. Bizonyitsd be, hogy ha H C K
végtelen, akkor H' # ().

6. Legyen L C P(R") zart halmazokbdl 4ll6 ldnc, azaz L minden eleme R"-beli zart halmaz
és tetszoleges A, B € L esetén A C B vagy B C A. Bizonyitsd be, hogy kivalaszthatd

L-nek egy megszamlalhaté Ly részhalmaza, amire |J A= |J A.
A€, AEL

7. Bizonyitsd be, hogy ha fi, fo, ... folytonos [0, 1] — R fliggvények és minden x € [0, 1]-re
a Y fa(z) sor Leibniz-tipusi, akkor a > f,, sor tagonként integralhato.

n=1
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