Valés analizis gyakorlat, 2009. szeptember 24.

1. Igazoljuk, hogy ha 0 < § < 7/2, akkor Z
n=1

2. Bizonyitsuk be, hogy ((s) akarhdnyszor differencidlhaté az (1,00) intervalumban.

sin(nzx)

egyenletesen konvergens az (J, 7 — ¢) intervallumon.

3. Igaz-e, hogy ha a folytonos [a, b] — R fiiggvényekbdl all6 ( f,,) sorozat egyenletesen konvergens az [a, ))NQ
halmazon, akkor a teljes intervallumon egyenletesen konvergens?

4. Konstrualjunk olyan fiiggvénysort, ami egyenletesen konvergens és pontonként abszolit konvergens is,
de nem egyenletesen abszolut konvergens.

5. Igaz-e a Bolzano-Weierstrass tétel Cf[a,b]-ben? Avagy, igaz-e, hogy folytonos fiiggvények barmely,
egyenletesen korlatos sorozatdbdl kivalaszthaté egyenletesen konvergens részsorozat?

6. Tegyiik fel, hogy az f, fiiggvények differencidlhatéak az I korlatos intervallumban, az (f} ) fiiggvénysorozat
egyenletesen konvergdl egy g fliggvényhez, és 1étezik egy olyan xy € I pont, amire az (f,(xo)) sorozat kon-
vergens. Igazoljuk, hogy (f,) egyenletesen tart egy differencidlhaté h fiiggvényhez és h' = g.

Hazi feladatok

sin(nzx) Reen?

o
7. Egyenletesen konvergens-e Z
n

n=1

8. Igazoljuk, hogy ha az (f,) fiiggvénysorozat a H halmaz minden megszamlilhatd részén egyenletesen
konvergens, akkor H-n is egyenletesen konvergens.

9. Igaz-e a Weierstrass-tétel Cla,b]-ben? Avagy, igaz-e, hogy ha H C Cfa,b] nem iires, korldtos, zért
halmaz és f : H — R folytonos fiiggvény (,,funkciondl”), akkor f-nek van maximuma?

10. Igaz-e a Baire kategériatétel C|a, b]-ben? Avagy, igaz-e, hogy C/[a, b] nem &ll el6 megszamlalhat6 sok
sehol sem siirti halmaz unidjaként?



