Valés analizis gyakorlat, 2009. szeptember 28.
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1. Igazoljuk, hogy a ) e™"’" fiiggvény akarhanyszor differencidlhaté a (0, 00) intervallumban.
n=1

2. Ird fel a kovetkezd fiiggvények Taylor-sorat.

(a)

a 0 korul;
1
b) — a 3 koriil;
T
¢) logz az 5 koriil;
d) sinz a u koriil;
e) log(z® — 1) a 2 koriil.

Mutass olyan intervallumot, amiben a Taylor-sor eldallitja a fiiggvényt.
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3. Konstrudlj olyan, akdrhdnyszor differencidlhaté fiiggvényt, aminek 0 koriili Taylor-sora mindenhol kon-
vergens, a [—1, 1] intervallumban el6éllitja a fliggvényt, de mashol nem.

Hazi feladatok

4. Trjuk fel a kdvetkezd fliggvények Taylor-sorat.
(a) ar shz? a 0 koriil;
(b) ar cthz a 2 koriil.

Mutass olyan intervallumot, amiben a Taylor-sor eldallitja a fiiggvényt.
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5. Bizonyitsuk be, hogy ha a »_ f, fiiggvénysor minden &dtrendezettje egyenletesen konvergens a H hal-

n=1

[e.°]
mazon, akkor a ) | f,| sor is egyenletesen konvergens.
n=1

6. Bizonyitsuk be, hogy
¢(s) _ x~A)
¢(s) 2 n®

b

n=1

ahol A(n) a Mangoldt-szimb6lum:

logp han=p“
A(n) = , )
0 ha p nem primhatvany

(Segitség: fTI = (log f)")



