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. Igazoljuk, hogy tetszéleges metrikus térben minden halmaznak zart a hatara.
. Igazoljuk, hogy tetszéleges metrikus térben minden kompakt halmaz korlatos és zart.
. Igazoljuk, hogy RP-ben teljesiil a Baire kategoriatétel.

. Igazoljuk, hogy RP-nek kontinuum sok nyilt, és kontinuum sok zart részhalmaza van.
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. (a) Igazoljuk, hogy ha egy metrikus térben teljesiil a Bolzano-Weierstrass tétel, akkor a tér teljes.
(b) Mutassunk példat olyan teljes metrikus térre, amiben nem teljesiil a Bolzano-Weierstrass tétel.
(Egy metrikus tér teljes”, ha a térben minden Cauchy-sorozat konvergens.)

6. Az RP tér egy részhalmaza ,,G5”, ha megszamldlhato sok nyilt halmaz metszete. A H halmazrendszer
»lanc”, ha barmelyik két eleme koziil az egyik részhalmaza a masiknak. Igazoljuk, hogy tetszéleges, nyilt
halmazokbdl all6 lanc elemeinek metszete is Gj.

Hazi feladatok

7. Igazoljuk, hogy tetszoleges metrikus térnek ugyanannyi nyilt részhalmaza van, mint zart részhalmaza.
8. [gazoljuk, hogy ha egy metrikus térben minden korldtos, zart halmaz kompakt, akkor a tér teljes.
9. Mutassuk meg, hogy Cfa,b] zart egységgombje nem kompakt, noha korlatos és zart.

10. Az R? tér egy részhalmaza ,,GGs”, ha megszamlalhat6 sok nyilt halmaz metszete. A H halmazrendszer
,lanc”, ha barmelyik két eleme koziil az egyik részhalmaza a masiknak. Igaz-e, hogy tetszOleges, G
halmazokbdl all6 lanc elemeinek metszete is Gg?



