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1. Igazoljuk, hogy az (x, y) 7→ x + y függvény folytonos. Keressünk az (1, 2) pontban ε = 10−3-hoz δ-t.

2.

lim
(x,y)→(0,0)

cos x + cos y − 2

x2 + y2
=?

Keress ε-hoz δ-t!

3. Milyen valós α esetén folytonos az

f(x, y) =







xy

(x2 + y2)α
ha (x, y) 6= (0, 0)

0 ha (x, y) = (0, 0)

függvény a (0, 0) pontban?

4. Legyen A ⊂ R
p és f : A → R tetszőleges függvény. Legyen B azon R

p-beli pontok halmaza, amelyekben
az f -nek létezik véges határértéke az A halmazra szoŕıtkozva, és legyen tetszőleges b ∈ B-re g(b) =

lim
x→b, x∈A

f(x). Igazoljuk, hogy g folytonos a B halmazon.

5. Tegyük fel, hogy az f : R
2 → R függvény mindegyik fx=a szekciófüggvénye folytonos, és mindegyik fy=b

szekciófüggvénye monoton és folytonos. Igazoljuk, hogy f folytonos.

6. Bizonýıtsuk be, hogy ha K ⊂ R
p és minden K-n értelmezett folytonos függvény korlátos, akkor K

kompakt.

Házi feladatok

7. Igazoljuk, hogy az (x, y) 7→ xy függvény folytonos. Keressünk az (1, 2) pontban ε = 10−3-hoz δ-t.

8. Igazoljuk, hogy egy f : R
p → R függvény akkor és csak akkor folytonos, ha minden nýılt halmaz ősképe

nýılt.

9. Létezik-e a
sin x − sin y

x − y
függvénynek határértéke az origóban az {(x, y) : x 6= y} halmazra szoŕıtkozva?

Kiterjeszthető-e a függvény folytonosan a teljes śıkra?

10. Tegyük fel, hogy K egy metrikus tér részhalmaza és minden K-n értelmezett folytonos függvény
korlátos. Igazoljuk, hogy K korlátos és zárt. Következik-e a feltételből, hogy K kompakt?


