Valés analizis gyakorlat, 2009. oktéber 19.

1. Igazoljuk, hogy az (z,y) — x + y fiiggvény folytonos. Keressiink az (1,2) pontban &€ = 1073-hoz §-t.

2.
) cosx + cosy — 2
lim =7
(2,y)—(0,0) x? 492
Keress e-hoz 4-t!
3. Milyen valdés a esetén folytonos az
ry

fiiggvény a (0,0) pontban?

4. Legyen A C R?P és f : A — R tetszoleges fliggvény. Legyen B azon RP-beli pontok halmaza, amelyekben

az f-nek létezik véges hatdrértéke az A halmazra szoritkozva, és legyen tetszbleges b € B-re g(b) =
lim B f(z). Igazoljuk, hogy ¢ folytonos a B halmazon.

r—b, x€

5. Tegyiik fel, hogy az f : R? — R fliggvény mindegyik f,—, szekcidéfiiggvénye folytonos, és mindegyik f,—,
szekciéfliggvénye monoton és folytonos. Igazoljuk, hogy f folytonos.

6. Bizonyitsuk be, hogy ha K C RP és minden K-n értelmezett folytonos fiiggvény korlatos, akkor K
kompakt.

Hazi feladatok

7. Igazoljuk, hogy az (z,y) — xy fiiggvény folytonos. Keressiink az (1,2) pontban ¢ = 1073-hoz J-t.

8. Igazoljuk, hogy egy f : R? — R fliggvény akkor és csak akkor folytonos, ha minden nyilt halmaz 6sképe
nyilt.
o sinx —siny .. o . .
9. Létezik-e a ——— fiiggvénynek hatdrértéke az origéban az {(x,y) : x # y} halmazra szoritkozva?
r—y
Kiterjesztheté-e a fiiggvény folytonosan a teljes sikra?
10. Tegyiik fel, hogy K egy metrikus tér részhalmaza és minden K-n értelmezett folytonos fiiggvény

korlatos. Igazoljuk, hogy K korlatos és zart. Kovetkezik-e a feltételbol, hogy K kompakt?



