Valés analizis gyakorlat, 2009. november 2.

. Igazoljuk, hogy a vektorok vektoriélis szorzdsa, mint RS — R? leképezés, folytonos.
. Igazoljuk, hogy ha f : R? — R parcidlisan differencialhaté, és D, f = 0, akkor f csak y-tdl fiigg.

. Hatérozzuk meg 23 + x? — zy minimumdt és maximumat a [0, 1] x [0, 1] négyzeten.
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. Igazoljuk, hogy az (1,9, ...,2,) — o1 + 29 + ... + z,, fliggvény differencidlhaté. Mi a derivaltja?
ay ... Qip
5. Miatr:R™ —= R tr| + .. = a1y + Aoy + ... + ayy, fliggvény derivaltja?
p1 -+ Gpp
6. Igazoljuk, hogy az (z,y) — z¥ fiiggvény (y > 0) differencidlhaté. Mi a derivaltja?
7. Bizonyitsuk be, hogy ha f : R? — R differencidlhaté az a pontban, f(a) =0, és f’(a) = 0, akkor minden
korlatos g : R? — R filiggvényre ¢ f is differencidlhaté a-ban.

8. Igaz-e, hogy ha f : R?> — R folytonos, és minden a-n dtmend egyenesre megszoritva f-nek lokalis
minimuma van az a pontban, akkor f-nek lokalis minimuma van az a-ban?

Hazi feladatok

9. Hatdrozzuk meg zy - log(z? + y?) maximumat és minimumdt az z% + y? < r korlemezen.

10. Igazoljuk, hogy az n-dimenzids vektorok skaldris szorzdsa, mint R*® — R fiiggvény differencidlhaté.
Mi a derivaltja?

11. Igazoljuk, hogy az (x,y) — z/y figgvény differencidlhaté (y # 0). Mi a derivéltja?

12. Igazoljuk, hogy az (x1, 2, ..., T,) — o122 . .. x, fliggvény differencidlhat6. Mi a derivaltja?

13. Igaz-e, hogy ha f : R? — R differencialhat6 és minden a-n 4tmend egyenesre megszoritva f-nek lok4lis
minimuma van az a pontban, akkor f-nek lokalis minimuma van az a-ban?



