Valés analizis gyakorlat, 2009. november 9.

1. Milyen «, 3 > 0 esetén lesz |z]|* - |y|® kétszer differencidlhaté az origéban?
2. Irjuk fel az xyz fiiggvény masodik Taylor-polinomjat az (1,2, 3) pontban.
3. Irjuk fel a sin(z + y) fiiggvény harmadik Taylor-polinomjét a (0,0) pontban.

4. Hatarozzuk meg az aldbbi fiiggvények lokalis széls6értékeit:
2? +ay+y* — 3 — 3y + 5; 2% (2 — 2 —y)

5. Bizonyitsuk be, hogy ha Dysf és Do f is 1étezik az (a,b) pont egy kornyezetében és mindkett6 folytonos
(a,b)-ben, akkor Disf(a,b) = Doy f(a,b).

6 (Schwarz tétele). Tegyiik fel, hogy a Dy f, Dof és Diof parcidlis derivaltak léteznek az (a,b) pont
egy kornyezetében és D15 f folytonos (a, b)-ben. Bizonyitsuk be, hogy Doy f(a, b) is 1étezik és Doy f(a,b) =
Dlgf(a, b)

Hazi feladatok

7. Milyen «, 8 > 0 esetén lesz |z|* - |y|® haromszor differencidlhaté az origéban?
8. Irjuk fel az x/y fiiggvény harmadik Taylor-polinomjét az (1,2) pontban.

9. Hatarozzuk meg az aldbbi fliggvények lokalis szélséértékeit:
2%+ y° — 9wy; sinz + siny + sin(z + y)

10. Legyen f(z,y) = g(x)h(y), ahol a g(x) és h(y) fliggvények n-szer differencidlhaték az a, illetve a b
pontban. A g(z) n-edik Taylor polinomja az a pontban legyen co + ¢1(x —a) + ... + ¢ (x — a)™, a h(y)
n-edik Taylor polinomja a b pontban pedig dy + d1(y —b) + ...+ d,(y — b)". Mi az f fliggvény (a, b)-beli,
n-edik Taylor-polinomja?



