Valés analizis gyakorlat, 2009. november 12.

1. Igazoljuk, hogy ha fi, ..., f, : R — R kétszer differencidlhaté konvex fligvények, akkor a g(zy,...,z,) =
fi(z1) + ... + fp(x,) figgvény is konvex. Ellendrizzik, hogy a d?g kvadratikus alak mindenhol pozitiv
szemidefinit.

2. Igazoljuk, hogy
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Mutassunk példat olyan matrixra, amikor nem &ll egyenldség.
3. (a) Igazoljuk, hogy minden R? — R? linedris leképezés Lipschitz.

(b) Igazoljuk, ha A € Hom(RP, R?) invertalhatd, akkor 3¢ > 0Vz € RP |A(z)| > c|z|.
4. Tgazoljuk, hogy ha H C RP konvex és nyilt, és f : H — R konvex, akkor f folytonos.

Hazi feladatok

5. Igazoljuk, hogy a kvaterniészorzas, mint R® — R* fiiggvény differencidlhatd.

6. Igazoljuk, hogy minden A € Hom(RP,R?)-re ||A|| > |det A|'/P.

7. Igazoljuk, hogy ha H C RP konvex és nyilt, és f : H — R konvex, akkor f a H minden kompakt részén
Lipschitz.



