Valé6s analizis ZH, 2009. oktéber 19. 12! — 13%

Matematika BSC, 2. évfolyam, matematikus szakirany

Mindegyik lapra irjatok ra a neveteket.
Minden feladat legfeljebb 1 pontot ér. Részpontszam is kaphato.
Az osztalyzat az elért pontok szama, kerekitve.

Az iréeszkozokon kiviil més segédeszkoz nem haszndhatd. (Szdmoldgép, szogmérd és szuahéli szétar
sem.)

Az el6adason és a gyakorlaton szerepelt &llitasok bizonyitas nélkiil felhasznalhatdk, ha pontosan
idézitek. (Pl. ,,Volt eléaddson, hogy...”)

1. (a) Milyen ¢ valés szdmokra konvergens a > (n™ — 1) sor?
(b) Milyen c¢ valés szdmokra konvergens a > (—1)"(n™ — 1) sor?

2. Fejtsd hatvanysorba az ar shx fiiggvényt a 0 koriil. Hol allitja el6 a sor a fiiggvényt?
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4. Igazold, hogy ha az (f,) fliggvénysorozat monoton névekvé [a,b] — R fiiggvényekbdl &all, és f, — ¢
) b b
pontonként, akkor [ f, — [ g.

5. Legyen ay, as, ... pozitiv valds szamok egy olyan sorozata, amire
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(Ilyenek példdul az ikerprimek.) Bizonyitsd be, hogy > é konvergens.
6. Igaz-e, hogy az €% fiiggvény 0 koriili hatvdnysordban végtelen sok pozitiv, és végtelen sok negativ
egylitthatoju tag van?

7. lgaz-e, hogy egy konvergens és egy Cesaro-szummabilis sor Cauchy-szorzata Cesaro-szummabilis?



