
Valós pót- és jav́ıtó ZH, 2009. december 17.

”A” változat

Mindegyik lapra ı́rjátok rá a neveteket.

Olvashatóan ı́rjatok. Minden feladat legfeljebb 1 pontot ér, de csak akkor, ha el tudom olvasni.

Az ı́róeszközökön ḱıvül más segédeszköz nem hasznáható. (Szomszéd, mobiltelefon, számológép,
szögmérő és szuahéli szótár sem.)

Értékelés:

Gy = min

(

max

([

Z2 + P + 0, 5

2

]

,M, 1

)

, 5

)

ahol Gy a gyakorlati jegy, Z1, Z2 és P a három ZH-n kapott pontszám, M a megajánlott gyakorlati
jegy.

1. Milyen c valós számok esetén teljesül a

∞
∑

n=1

e−c
n

sorra a gyökkritérium?

2. Fejtsd hatványsorba az ar cth x függvényt a −2 körül. Hol álĺıtja elő a hatványsor a függvényt?
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4. (a) Határozd meg azoknak a c valós számoknak a halmazát, amelyekre a
∞

∑

n=1

(

nc
· cos(nx)

)

függvénysor

R-en pontonként konvergens.

(b) Határozd meg azoknak a c valós számoknak a halmazát, amelyekre a
∞

∑

n=1

(

nc
· sin(nx)

)

függvénysor

R-en egyenletesen konvergens.

5. Igazold, hogy a
∞
∑

n=1

e−n
3
x függvény akárhányszor differenciálható a (0,∞) intervallumban.

6. Nevezzünk egy R → R függvényt ,,egészfüggvénynek”, ha hatványsorba fejthető a 0 körül, és a
hatványsor a teljes R-en előálĺıtja a függvényt.

Igazold, hogy ha f és g egészfüggvények, akkor f ◦ g is egészfüggvény.


